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Eloszo

Ez a példatér az elmilt években a Mikrookondmia I. cim tdrgy oktatdsa sordn hasznalt
feladatainkbdl ad vdlogatdst. Reményeink szerint hamarosan koveti egy mdsodik ko-
tet, amelyben a Mikrookonémia II. targyhoz tartoz6 példakbdl szemezgetiink. Mind a
két feladatgytjtemény Hal Varian Mikrookondmia kozépfokon cimti, Magyarorszagon
el6szor 1991-ben megjelent konyvéhez késziilt, amelyet szinte megjelenése 6ta hasz-
nalunk tankonyvként mi is. Hallgat6ink éppen eleget panaszkodtak azért, mert eddig
ilyen tipusu példatdrat nem tudtunk ajanlani segitségiil a vizsgara torténd felkésziilé-
siikhoz. Hogy elkeriiljiik a tovdbbi szemrehdnydsokat, ezt a hidnyt igyeksziink most
megsziintetni ezzel a (két) kotettel.

A feladatokat a tankonyv egyes fejezeteihez rendeltiik. Az Olvasé azonnal észre ve-
heti, hogy a konyv nem minden fejezetéhez tartoznak feladatok, és az is szembeotls,
hogy az egyes fejezetekben szerepld példdk szdma bizonyos esetekben akdr jelentGsen
eltérhet. Roppant egyszerli mindennek a magyardzata: csak azokkal a fejezetekkel fog-
lalkozunk, amelyeket a kurzusok sordn tanitunk, és koziiliik az altalunk fontosabbnak
itéltekhez tobb feladatot sorolunk.

Példatarunk két szempontbdl is kiilonbozik az dltaldban kozreadott feladatgydjtemé-
nyektSl. Egyrészt kifejezetten torekedtiink arra, hogy lehetSleg csak olyan feladatokat
tartalmazzon, amelyekhez nem elég a tananyag képleteinek ismerete, hanem kicsit ko-
molyabban ,.el kell gondolkozni rajtuk”. Ugy véljiik ugyanis, hogy a tananyag megérté-
séhez nem elegendd annak egyszer( ismerete, hanem azt alkalmazni is tudni kell. Fel-
adataink ilyen ,,alkalmazasok”. Eppen ezért csak az a didk hasznalhatja komoly ered-
ménnyel ezt a kotetet, aki el6bb visszaolvassa és megérti az 6rdkon irt jegyzeteit és a
tankonyvet.

Masrészt — pont az el6zéekben elmondottak miatt — a példatar szerkezeti felépitése
sem szokasos. Harom részre bontottuk, de ez a harom rész nem témanként tér el, ha-
nem tartalmukban és céljukban. Mind a hdrom részben ugyanazokkal a fejezetcimekkel
taldlkozhatunk. Az els6 részben taldljuk magukat a feladatokat, a masodikban az egyes
feladatok eredményeit, mig a harmadikban a részletes megoldésokat.! Az egyes példak
esetén, annak eredményét, illetve megolddsat — az e-book példatar nyujtotta lehetséget

'A szerkezet alapotlete Pulay Marcell volt hallgaténktél szarmazik. Koszonet érte.



Elész6 7

kihaszndlva — egy kattintdssal elérhet&vé tettiik, nem sziikséges ,,Japozni”. Hasonlokép-
pen visszaugorhatunk a feladat szovegéhez, ha netdn elfelejtettiik volna.

Ez a szerkezet lehet6vé teszi, hogy a hallgaté onédlléan megoldhassa a feladatot, el-
lendrizhesse annak eredményét. Ha esetleg sajat megolddsa nem egyezne meg az itt
kozolttel, akkor érdemes djra prébédlkoznia. Ha pedig ,.bedobja a toriilk6z6t”, akkor a
megoldds menetét is megtekintheti azért, hogy ebbdl rdjojjon, hol is hibazott. Nagyon
reméljiik, hogy minél kevesebb alkalommal kell dtugrania a harmadik részhez, de ha
mégis, akkor haszndra vdlik, és megérti a példdban meghiizédé gondolatot.

Néhany feladatndl a (GA) jelzéssel taldlkozhatunk. Ez néhai kedves kollégankra, il-
letve mentorunkra és bardtunkra, Gomori Andrdsra utal, a példa eredetileg tSle szér-
mazik, a megolddsokat mi illesztettiik ide. Andréssal hosszi éveken keresztiil kozosen
oktattuk e targyakat, gondolkoddsmddja, tudasa és egyénisége letagadhatatlan hatdssal
volt munkdnkra. Ezt a példatdrat ezért az 6 emlékének ajanljuk.

Mais feladatokndl a (BZ) jel szerepel. Ez azt jelenti, hogy a példat Berezvai Zombor,
volt hallgaténk, illetve mostani demonstratorunk taldlta ki, a megolddsok leirasa itt is
t6liink szdrmazik.

Igazdn reméljiik, hogy ha mdr hallgatéinknak ennyit kellett varniuk egy olyan fel-
adatgy(jteményre, amelyet tandraik kifejezetten e kurzusokhoz terveztek, akkor az a
kovetkezd években sokat segit majd nekik a tanagyag minél mélyebb elsajatitdsdban, a
mikrookonémia megértésében, és ami szdmukra — rovid tdvon — taldn még fontosabb,
a vizsgdkra val6 sikeres felkésziilésben.

Budapest, 2018. dprilis

Csekd Imre, Palvolgyi Dénes
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Feladatok: A piac 10

1. feladat: Az egyetem kornyékén S darab pontosan egyforma kibérelhet lakds van.
Nyolc didk szeretne pont ilyen lakdst bérelni, rezervacids drukat a kovetkezd tdbla tar-
talmazza.

Személy: A|B|C|D|E|F |G| H
Rezervécids ar: 60 | 70 | 80 | 50 | 10 | 20 | 36 | 30
Legalacsonyabb ér:

a. Mekkora lesz a legmagasabb egyenstlyinak tekinthet$ ar?
Egy lakdst oroklakdssd alakitanak 4t.

b. Mekkora lesz a legalacsonyabb egyensiilyinak tekintethetd dr, ha az 6roklakdst
A személy (vagy B, vagy C stb.) veszi meg? (Toltse ki a tablazat harmadik sorat!)

c. A fenti keresleti viszonyok mellett hdny lakdst adna ki egy kozonséges mono-
polista, akinek 9 lakds van a tulajdondban? Mennyi lenne a bér és mennyi a monopolista
bevétele?

d. Mennyivel tobbet kereshetne egy diszkrimindlé monopolista, ha az onkor-
manyzat kiadott lakdsonként 5 egység adét vetne ki?

Eredmény Megoldas

2. feladat: Az egyetem kornyékén 5 darab pontosan egyforma kibérelhetd lakas van
egy kozonséges monopolista birtokdban. Nyolc didk szeretne pont ilyen lakast bérelni,
a havi bérletre vonatkoz6 rezervacids drukat a kovetkez6 tdbla tartalmazza.

Személy: A B ¢C |D|E |F |G |H
Rezervéaciés ar: | 60 | 70 | 80 | 55 | 90 | 75 | 40 | 45

a. Mekkora lesz a havi bérleti dij, és hany lakdst ad ki a monopolista?
b. Vesz-e a monopolista még egy lakast (kiadas céljara), és ha igen, maximum
mennyiért, ha azt akarja, hogy a pénze 5 év alatt megtériiljon? (Tegyiik fel, hogy nincs

sem kamat, sem inflacid, sem feldjitasi koltség!)

€. Mekkora lenne a legalacsonyabb egyensiilyi 4r, ha a lakdsok nem egy monopo-
lista tulajdondban lennének, hanem kiilonboz6 személyek birtokolndk Sket?

Eredmény Megoldés



Feladatok: A piac 11

3. feladat: Hanselnek van egy oszthatatlan almdja, Grételnek pedig 30 guldenje.
Hansel szdmdra az alma 10, Grétel szdmadra pedig 20 guldent ér.

a. Van-e a javaknak (alma, gulden) olyan elosztdsa, amely Pareto-javitds a jelen-
legi helyzethez képest?

b. Melyek a Pareto-hatékony elosztasok?

Cc. Melyek a Pareto-hatékony elosztdsok, ha eredetileg Grételnél van az alma,
Hanselnél pedig a guldenek, az értékelések viszont véltozatlanok?

Eredmény Megoldés

4. feladat: A Tobol foly6n egy helyen csak komppal lehet dtkelni, és csak egyetlen
komp van. Harom aut6 érkezik ide (hivjuk &ket mondjuk A, B,C-nek). A komp mind-
annyiukat 4t tudja vinni, és ez nem keriil neki semmibe. Az autdk 4tjutdsra vonatkozé
rezervacids drai rendre 200 rubel, 120 rubel, 60 rubel. Az autésokndl fejenként 300
rubel van. A komp tulajdonosdndl eredetileg nincs pénz, és bevételét maximalizélja.

a. Kik jutnak 4t, és kinél mennyi pénz lesz, ha a komp tulajdonosa mindenkit8l
ugyanazt az arat kéri az atkelésért?

b. Es ha a tulaj elséfokii drdiszkriminaciot alkalmaz?

C. Az a. és b. pontban szerepld joszdgelosztidsok koziil melyek Pareto-
hatékonyak?

d. A b. pontbeli elosztdsbdl kiindulva kinek mennyi pénzt adjon a komp tulajdo-
nosa ahhoz, hogy az a. pontbeli elosztds Pareto-javitdsdt kapjuk?

Eredmény Megoldds
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Feladatok: Kéltségvetés 13

1. feladat: On 2100 garas jovedelmét uszodéra és egyéb javakra kolti. Egy uszoda-
jegy dara 900 garas, ezzel 3 6rat maradhat az uszoddban.

a. Ha tovdbb akar maradni, akkor a tobbletiddre fizetnie kell, mégpedig a korrupt
kabinosnak az eddigi 4tlagos 6radij egyharmadét id6ardnyosan. Adja meg a koltségve-
tési halmazt leiré egyenl6tlenséget! (Pontos meghatarozast kériink!)

b. A kabinost lecsuktdk, de van hivatalos jegy, a tobbletérakra az eredeti 6rankénti
dij dupldja. Maximum mennyi id&t tolthet az uszoddban, ha az alap haromoéras jegybdl
naponta csak egy darabot vehet?

Eredmény Megoldas

2. feladat: Nagymama fura médon szponzoralja unokdit, Ancsdt és Borcsit, akik
a Nagyitol kapott pénzt a Nagyitdl vasarolt fagyira és egyéb joszdgokra kolthetik. Az
id6sebb, Ancsa, 300 garast kap, és az elsé 100 gombdce fagyiért gomb6conként 1 garast,
a tovabbiakért 2 garast kell adnia Nagyinak. Borcsa fiatalabb, ezért csak 200 garast kap,
de (mivel 6 a Nagyi kedvence) az els6 200 gombécért gombdconként 1 garast fizet, a
tovabbiakért 1 garast.

Nagyi mdr oregszik, és egyre kevésbé tudja szdmon tartani, ki mennyit vasarolt. Ezért
elhatdrozza, hogy ezentdl mindkét unokdja ugyanannyit fizet minden egyes gombdc fa-
gyiért. Azt nem akarja, hogy barmelyikiik is rosszul jarjon, ezért hajlandé nekik plusz
pénzt adni, de egy fillérrel sem tobbet, mint amennyit feltétleniil kell, és arra is torek-
szik, hogy a lehet6 legtobb pénzt visszakapja (a megvasarolt fagyiért cserébe). Arra is
iigyel, hogy ne mindketten tudjanak tobb fagyit venni, mint az el6bb.

a. Mennyi lesz a fagyi dra?

b. Melyik unoka és mennyivel tobb pénzt kap Nagyit61?
(Segitségiil: érdemes felrajzolni a feladatot, a j6 rajzbdl azonnal latszik a megoldés.)

Eredmény Megoldds
3.feladat: Egy fogyaszt6 koltségvetési egyenese 2-x+4 -y = 12.
a. Rajzolja fel a koltségvetési egyenest!
b. Rajzolja fel djra, ha a fogyaszté jovedelme a felére csokkent!
c. Rajzoljafel dgy, hogy a jovedelem és az drak is feleakkordk, mint az a. pontban!

Eredmény Megoldds



Feladatok: Kéltségvetés 14

4. feladat: Egy hallgaté havonta netté 20000 forint 6sztondfjat kap. Ezt kenyérre €s
tankonyvekre kolti, melyek ara 100 Ft, illetve 1000 Ft.

a. Mennyi a koltségvetési egyenes meredeksége?

A kenyér dra 200 Ft-ra nd.
b. Rajzolja fel az 4j koltségvetési egyenest!

Cc. Mekkora értékben adjunk a hallgaténak csak kenyérre kolthetd Erzsébet-
utalvanyt, ha azt szeretnénk elérni, hogy mindent meg tudjon venni, amit az a. pontban
meg tudott?

Eredmény Megoldas

5. feladat: On szeretné kiegésziteni a nagymamatdl kapott napi 5000 forintos zseb-
pénzét, mert ez sajnos, semmire sem elég. Egy nap 16 6ra szabadideje van (8 6rat kell
aludni, a nagymama nagyon szigort). EbbSl barmennyi id6t eltolthet barmixerként a
helyi vigadéban. Egy 6ra munkéaért 2000 forintot fizetnek, és ezt id6ardnyosan teszik.
(Akdr /2 6rit is dolgozhat /2 - 2000 forintért.)

a. Rajzolja fel a (nem munkdval toltott) szabadid6 és pénz tengelyek mellett a
napi koltségvetési halmazit!

Sajnos a helyi vigad6 bezar. Taldl masik allast, ami rdaddsul éranként 3000 forintot

fizet, de sajnos, ez egy 6ra tavolsdgra van Ontdl, igy, ha bemegy dolgozni, napi két 6rit
kell gyalogolnia, amit nem tart szabadidének.

b. Rajzolja fel a szabadid és pénz tengelyek mellett az dj koltségvetési halmazat!

Egy ismerSse elmondja, hogy On 5000 forintért vehetne napijegyet a csodametréra,
ami szinte azonnal munkahelyére széllitand. A jegynek egyéb haszna nincs.

c. Anélkiil, hogy ismerném Ont, el tudom dénteni, hogy megéri-e napijegyet
vennie?

Eredmény Megoldas
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Feladatok: Preferenciak 16

1. feladat: Bendék szdmara a mikrookondmia nem egy leanyalom. Itt a harom dol-
gozat koziil a legjobb dolgozat pontszamait elveszitik, a maradék kettd dtlaga alapjan
kapjak az osztalyzatot. Minden dolgozat 100 pontos, és Bend az els6t 75 pontra irta.
Rajzolja fel Bendnek a médsodik és harmadik dolgozat pontszdmdra vonatkozé kozom-
bosségi gorbéit, ha Bend célja a minél jobb osztilyzat megszerzése.

Eredmény Megoldas

2. feladat: BenGék szamara a mikrookondmia igazi kaland(?). A megirand6 négy
dolgozat koziil a legjobb és a legrosszabb dolgozat pontszdmét ugyan elveszitik, de
a maradék kett6 atlaga alapjan kapjak az osztdlyzatot. Minden dolgozat 100 pontos,
és Bend az els6t 80, a mdsodikat sajnos csak 30 pontra irta. Rajzolja fel Bendnek a
harmadik és negyedik dolgozat pontszdmdra vonatkozé k6zombosségi gorbéit, ha Bend

célja a minél jobb osztilyzat megszerzése!

Eredmény Megoldas

3. feladat: Som Eliér szereti a vorosbort és a szédavizet is. Idedlisan 1 dl vorosbor
mellé 1 dl szédavizet iszik. Ha valamilyen mds ardnyban jut az italokhoz, akkor azt,
amibdl tobb van neki, akdr kett§ az egyhez ardnyban is hajland6é a mdsikra cserélni,
egészen addig, amig az idedlis ardnyt el nem éri.

a. Eliér szdmara k6zombos a (3,3) és az (5,x) joszagkosar. Mennyi x?
b. Irja fel a (3,3) ponton 4thaladé kozombosségi gorbe egyenletét!

c. Rajzolja le Eliér preferenciatérképét!

Eredmény Megoldas

4. feladat: Algernon szereti a padlizsant, a fasirtot viszont nem. Sziilei észrevették,
hogy ha Algernonnak adnak egy tdnyéron egy fasirtot és harom padlizsant, akkor Al-
gernonnak éppen mindegy, hogy elfogyasztja a tanyér teljes tartalmat, vagy egyaltaldn
nem eszik. A sziilok kicsit probdlgattak, és ezutdn azt hitték, hogy ez a kozombdosség
fiiggetlen attdl, hogy Algernon addig mit evett. De aztdn egy nap a nagymama adott
unokdjanak 24 padlizsant. Ekkor ra kellett jonnitik, hogy 24 padlizsan elfogyasztdsa
utdn Algernon pont ugyanolyan szivesen eszik fasirtot, mint padlizsant. (De tovdbbra
sem szereti a fasirtot!)



Feladatok: Preferenciak 17

a. Algernon szdméra kozombos a (26, 3) és a (24, x) jészdgkosar.! Mennyi x?
b. Irja fel a (24, 6) ponton dthalad6 kzombosségi gorbe egyenletét!

c. Rajzolja le Algernon fasirt- és padlizsanfogyasztdsra vonatkozé k6zombosségi
gorbéit!

Eredmény Megoldds

5. feladat: Eldiora csontritkuldsban szenved, ezért fontos, hogy minél tobb kalcium-
hoz és D-vitaminhoz jusson. Ezeket tojds-, spenét- és napsugarfogyasztdsbdl szerzi,
mas forrasbol egyaltalan nem jut hozzajuk. Ha Eldiora x darab tojést és y adag spendtot
eszik, akkor 0sszesen 2 - x + 2 -y adag kalcium keriil a szervezetébe. A spendtban nincs
D-vitamin, de a tojdsban igen, igy az x tojas elfogyasztdsabol nyer x adag D-vitamint is.
Illetve a szervezete napozds kozben termel tovabbi 10 adag D-vitamint. Ez a napozas
hosszatdl fiiggetlen. Eldiora tojds- és spenétfogyasztdsat a csontjai érdekében optima-
lizélja. A kalcium és a D-vitamin csak egyiitt fejtik ki hatdsukat, igy ha valamelyikbdl
kevesebb jut szervezetébe, akkor a masikbdl a tobbletmennyiség semmit nem hasznal.

a. Mi Eldiora preferenciarendezése az aldbbi joszdgkosarak folott:
(5 tojds, 1 spendt), (3 tojds, 3 spendt), (1 tojds, 5 spendt).

b. Ha Eldiordnak 2 tojasa és 2 adag spendtja van, legaldbb hany adag spenétot
kérne egy egész tojasért cserébe?

c. Es ha 4 tojdsa és 4 adag spenétja van, legaldbb hany spenétot kérne az egyik
tojasért cserébe?

d. Rajzolja fel a (tojds,spendt) koordindta-rendszerben Eldiora k6zombdsségi
térképét!

Eredmény Megoldds

IPreferencidk vizsgdlatdndl nem az a kérdés, hogy mit eszik meg a tanyérjdrdl, hanem az, hogy ha megeszi,
hogy érzi magét.
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Feladatok: Hasznossag 19

1. feladat: Aladar testvére, Elemér, még 6vodas. Csokitortdra (x) és eperfagyira (y)
vonatkoz6 hasznossagi fliggvényének alakja:

U(x,y) = min{5x+y;x+ 6y}.
Mekkora Elemér helyettesitési hatdrardnya a (3,8) pontban?

Eredmény Megoldés

2. feladat: Kishiguk, Barbara hasznossagi fiiggvénye
U(x1 7X2) = (llel +XQ)1/2 +20.

Adja meg azoknak a pontoknak a mértani helyét, amelyekben a helyettesitési hatar-
arany abszolut értéke 2!

Eredmény Megoldés

3. feladat: Adjuk meg az itt felsorolt hasznossagi fiiggvényekhez (x,y) pontban tar-
toz6 helyettesitési hatarratakat!

a. Ulxy)=2-x+3-y

b. U(xy)=xy"

C. Ulxry)=4-x"+9-y"+12-x-y;
d. U(x,y) =min(2-x;3-y);

e. U(x,y)=29-x*y%

f. U(x,y) =In(x)+2-In(y).
Eredmény Megoldés

4. feladat: Egy fogyaszté hasznossdgfiiggvénye

U(x,y) =min(5-x+y;x+3-y).

a. Mi a fogyaszt6 preferenciarendezése az alabbi jészdgkosarak folott:

(6,2),(3,6),(3,3).



Feladatok: Hasznossag 20

b. Mennyi az x termék hatdrhaszna a (3,3) pontban?

c. Legalabb mekkora ardny mellett cserélne a fogyaszté kis mennyiségben y ter-
méket x termékre a (3,3) pontban? (Hény infinitezimalisan kicsi x joszdgot kérne egy
infinitezimalisan kicsi y j0szagért?)

d. Igaz-e, hogy ennek a hasznossagfiiggvénynek monoton transzformdcidja az
U(x,y) = min(4-x;2-y)
hasznossagfiiggvény?

Eredmény Megoldas

5. feladat: Eldiora csontritkuldsban szenved, ezért fontos, hogy minél t&bb kalcium-
hoz és D-vitaminhoz jusson. Ezeket tojds-, spenét- és napsugarfogyasztisbdl szerzi,
mads forrasbol egyaltaldn nem jut hozzdjuk. Ha Eldiora x darab tojdst és y adag spendtot
eszik, akkor 0sszesen 2 - x + 2 -y adag kalcium keriil a szervezetébe. A spenétban nincs
D-vitamin, de a tojasban igen, igy az x tojds elfogyasztdsabol nyer x adag D-vitamint is.
Illetve a szervezete napozds kozben termel tovabbi 10 adag D-vitamint. Ez a napozds
hosszatdl fiiggetlen. Eldiora tojds- és spendtfogyasztasat a csontjai érdekében optima-
lizalja. A kalcium és a D-vitamin csak egyiitt fejtik ki hatdsukat, {gy ha valamelyikbdl
kevesebb jut szervezetébe, akkor a mdsikbdl a tobbletmennyiség semmit nem haszndl.

a. Adjon meg egy U (x,y) hasznossagfiiggvényt, amely leirja Eldiora tojasbél (x)
és spenotbol (y) allo joszagkosarak folotti preferenciarendezését!

b. Az el6z6 pontban megadott hasznossdgfiiggvény monoton transzformdaciéja-e
az
U(x,y) = min (x42-y;10)

hasznossagfiiggvénynek?

Eredmény Megoldas
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1. feladat: Egy fogyaszté csokit (c) és nudlit (n) fogyaszt, hasznossagfiiggvénye
Ule,n) = c%n%3

jovedelme 100 garas, mindkét termék dra egységnyi. A csoki drat négyszeresére emelik
(hogy ne hizzon), de jovedelmét kiegészitik ugy, hogy hasznossagfiiggvényének opti-
malis értéke ne vdltozzon. Mennyi csokit eszik a valtozas utdn?

Eredmény Megoldas

2. feladat: Andrea hasznosségi fiiggvénye az U (x,y) = 2In(xy) képlettel irhat6 le,
ahol x a CD-k, y a konyvek szdma. Tudjuk, hogy a konyvek dra 2 petdk, és Andrea
zsebpénzébdl kétszer annyi konyvet vett, mint ahdny CD-t.

Andrea 5-0st kapott a mult heti mikrookonémia-dolgozatéra, ezért sziilei 600 petak
extra zsebpénzt adnak neki. (A legtijabb tudoményos kutatdsok szerint ez hibds peda-
gbgiai eszkoz!) Ha ismét optimdlisan valaszt, mennyi pétlélagos CD-t, illetve konyvet
védsdrol Andrea az extra pénzb6l1?

Eredmény Megoldas

3. feladat: Téncoslabd Tiinde iméadja a bulik szervezésést. A zavartalan tinc érde-
kében azt szereti, ha a buliban megfordulé fitk és ldnyok szdma nem tér el nagyon
egymastol. Balszerencséjére ez sokszor nem sikeriil neki. Hasznossagi fiiggvénye a ko-
vetkez§:

U(f,l)=min{2f+1,f+2l},

ahol f a fiuk, / pedig a lanyok szama. Egy fid részvétele 175 garas, egy lany részvétele
75 garas kart okoz a buli helyszinén, amit — mekkora pech — Tiindének kell megfizetnie.

a. Ha Osszesen 2250 garasa van a karok fedezésére, hany fidt és lanyt hiv meg a
bulira?

b. A fidk megemberelik magukat, és bulinként kevesebb kart okoznak. Vajon
mennyit, ha Tiinde 6sszes pénzét elkolti, és minden tdnc sordn — sajnos — 4 lany petre-
zselymet 4rul?

Eredmény Megoldds

4. feladat: Egy fogyaszté hasznossdgi fiiggvénye U(x,y) = xy, ahol x a benzin
literje, y az Osszes tobbi joszdgra koltott jovedelme. A benzin dra literenként 9 garas,
de sajnos, a kormanyzat ezt nem hagyja annyiban. Azt fontolgatja, hogy a koltségvetés
helyzetét javitand6, mennyiségi ad6t vet ki a benzinre. A javasolt adé mértéke 7 garas
literenként. A tervezetet a fogyaszté mellett az olajtarsasdgok is tdmadjdk, mert attol
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tartanak (jogosan), hogy csokken majd a benzin irdnti kereslet. Ezért alternativ javas-
latot dolgoznak ki: egyOsszegii adot vetnek ki a fogyasztéra. A jovedelmének mekkora
hanyadat kell elvonni egyosszegli adé formdjaban ahhoz, hogy a fogyaszténak mindegy
legyen, milyen médon sanyargatjak?

Eredmény Megoldds

5. feladat: Egy fogyaszt6 hasznosségi fiiggvénye: U(x,y) = min(3y +x;3x +y). A
fogyaszté x = 9-et, és y = 3-at vdsdrol. Az x jészdg egységara 1 pénzegység. Milyen
fogyasztoi kosarat valaszt a fogyasztd, ha az y j6szag dra harmaddara csokken?

Eredmény Megoldds

6. feladat: Moricka hasznossdgi fiiggvénye az U(x,y) = Inx +y képlettel irhaté
le. Adott jovedelem és relativ drak mellett vélasztott fogyasztdsi kosara (30,20). A
jOszagok arai megduplazédnak. Mi lesz az uj fogyasztasi kosar?

Eredmény Megoldas

7. feladat: Szakallas Mikl6s csak habcsokot és szaloncukrot vasarol, a habcsék ara
kilénként 5 garas, a szaloncukoré 10. Miklds hasznosségi fliggvénye:

U (h,sz) = min{2h+ 3sz;4h+ 2sz},

és ilyen drak mellett kedden csak habcsékot vesz, éppen 6 kilét. A szerda szerencsés
nap: taldl egy boltot, ahol a szaloncukor dra fele a tegnapinak, és rdaddsul pétldlagos
jovedelemhez is jut. Mekkora ez a pétllagos jovedelem, ha szerddn 10 kildval tobb
szaloncukrot vesz, mint habcsdkot?

Eredmény Megoldas

8. feladat: Robin Hoodnak nyilaihoz favesszére (v) és acélhegyre (/) van sziiksége.
Hasznosségi fliggvénye

U(v,h) = min{3v+h,v+ 6h}.

(Ne nagyon foglalkozzunk azzal a kérdéssel, hogy miért pont ilyenek a preferencidi:
Robin kicsit kelekdtya.) A vessz6 dra p, = 3 penny. Robin Hood optimadlis fogyasztéi
kosara: (v*,h*) = (1,5) .

a. Mekkora az acélhegy dra?
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b. Mekkora Robin jovedelme?
Robin jovedelme (sajnos) csokken, rdaddsul az acélhegy dra az egekbe szokken (de
kar!). Robin optimdlis fogyasztdsi kosardban a vessz§ mennyisége nem valtozik, de
most csak 1/5 hegyet vasarol.

€. Mekorra az 4j hegyar?

d. Mennyivel csokkent Robin jovedelme?

Eredmény Megoldds

9. feladat: Egy jolelkd, de roppant ronda templomszolga jovedelmét fiilldugéra és
harangkotélre kolti. Hasznosségi fiiggvénye U (x,y) = Inx +y alakd, ahol x a megvasa-
rolt filldugdk szdma, y pedig a megvdsdrolt harangktél méterben mérve. A fiildugé dra
potom 10 centime, a kotél métere 1 frank. (1 frank = 100 centime). Hosszu szolgélata
alatt rengeteg pénzt megsporolt, van 100 frankja.

a. Hany méter kotelet vesz?
Sajnos, kornyzetvédelmi indokldssal 10 centime mennyiségi adét vetnek ki a fiildugéra.

b. Mennyivel és hogyan valtozik a templomszolga fogyasztisa kotélbsl?

Eredmény Megoldas

10. feladat: Szilvat (x) és kortét (y) a faluban a felvégiek és az alvégiek egyarant
fogyasztanak. A felvégiek hasznossagi fliggvénye

Ur(xr,yr) = 2xp+3yy,

az alvégieké
Ua(xavya) =Inx, +Ya-

A szilva ara kilonkét 100 forint, a kortéé 200 forint. A két ,,vég” jovedelme megegye-
zik, mértéke m, és elegendSen nagy. Az onkormdnyzatnak elege van abbdl, hogy a
gylimolcsbdl mindenki pélinkat £6z, ezért a fogyasztas csokkentése érdekében adot vet
ki. A jegyz0 javaslata ellenére a képviselGtestiilet azt a hatdrozatot fogadta el, hogy a
falu egyik ,,vége” fizessen T nagysdgi egyosszegli adot, a masik ,,vég” pedig egy, a
kortére kivetett, rogzitett + nagysdgui mennyiségi addt. A polgarmester tiszte eldonteni,
hogy a felvégiek melyik addval jaruljanak hozza az 6nkormanyzat kasszdjahoz.

a. Haaz a célja, hogy az adébevételeket maximalizilja, akkor hogyan dont?
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b. Mekkora ez az optimdlis adobevétel?

Eredmény Megoldas

11. feladat: Csélcsap Dani borotvaszeszt (x) és tobb més jészagot fogyaszt, hasz-
nossagi fiiggvénye szimmetrikus Cobb—Douglas-tipust:

ahol y a tobbi joszdgra koltott jovedelme. Mennyi a borotvaszesz dra, ha a jovedelme
4-szer akkora, mint a megszerzett hasznossdga?

Eredmény Megoldds

12. feladat: Aladar szenvedélyesen szeret kifestGkonyveket szinezni. Hasznossagi
fliggvénye az

U(x,y) = (2In(xy) +7)'/3

képlettel irhaté le, ahol x a (szines) ceruzak, y a kifest6konyvek szama. Tudjuk, hogy a
kifest6konyveket 3 garasért megvdasdrolhatja, és Aladar a mult héten, amikor az 9sszes
pénzét elverte e joszdgokra, masfélszer annyit vett belSliik, mint ceruzabdl.
Szenvedélye kiélésében nagy segitségére van nagymamdja, akit6l tegnap 900 garas
dugipénzt kapott. (Ez aztdn a mazli, hiszen semmi mds pénze nem maradt.) Nagyi
kicsit elkésett az egyébként nagyvonald szponzordldssal, mert kozben a ceruzdk dra
megdupldzédott. Ha Aladar ismét optimadlisan vélaszt, hany ceruzét vesz ezen a héten?

Eredmény Megoldds

13. feladat: Csokinyusz 1 pohdr tejet 3 kandl kakadporral egyiitt fogyaszt, kiilon
sem a tejet, sem a kakadport nem szereti. Egy pohar tej 70 forint, egy kanal kakaépor
10 forint, és Csokinyusz dsszesen 600 forintot kolt erre a két jészdgra. Mibdl mennyit
fog fogyasztani?

Eredmény Megoldas
14. feladat: XIV. Lajos tigy érzi, hogy boldogsagit a palota kertjében talalhat6 tuli-

panok €s rézsdk hatdrozzak meg, mégpedig oly mddon, hogy

Uxpv (t,r) :t2~r3,

ahol ¢ a tulipanok, r a r6zsdk mennyiségét mutatja. Mennyi rézsa lesz a kertben, ha
barmely virdg gondozasdhoz pontosan egy kertész kell, és a Napkirdlynak 120 kertész
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all szolgalatdban?
Eredmény Megoldds
15. feladat: A Jin-jang kdla és az Amfeta kéla egymads tokéletes helyettesitsi. Két-
szer annyi Jin-jang kélat kell meginnunk, hogy elérjik az Amfeta kéla dltal okozott
boldogsag szintjét. A két termék ugyanannyiba, 2 petdkba keriil.
a. Mi a hasznossagfiiggvényiink?
b. Mit fogunk vésérolni 30 petdkos jovedelmiinkbsl?

Az Amfeta dra valtozatlan marad, de a Jin-jang kolaé csokken.

Cc. Mekkora az 4j 4r, ha egy optimdlis jészdgkosdrban négyszer annyi Jin-jang
koéla van, mint Amfeta kéla?

Eredmény Megoldas
16. feladat: Huba hasznosségfiiggvénye U (x,y) = x-y". Huba jovedelme 100 eurd,

az x termék ara 4 eurd, az y termék ara 1 eurd. Tudjuk tovdbba, hogy a jelenlegi arak
mellett Huba optimdlis kosardban x* = 5.

a. Mennyi n paraméter értéke?
b. Azytermék dra 2 eurdra nd. Mennyi lesz x* értéke az dj optimélis kosarban?

€. Azy termék dra djra emelkedik, ezittal 4 euréra. Mennyi lesz y* értéke az uj
optimalis kosarban?

d. A4 eur6s arak mellett mekkora Huba helyettesitési hatararanya?
Eredmény Megoldds

17. feladat: Lynnek két dolog szerez 6romot: a tang6orak (1) és az egyéb javakra
koltott pénz (x). Ezekre vonatkoz6 hasznossagi fiiggvénye

U(x,t) = x+20/1.

Egy tangddra 5 garasba kertil, de legaldbb bdrmilyen valés mennyiségben kaphato.
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a. Mi Lyn optimadlis fogyasztdi kosara, ha jovedelme 50 garas?
Lyn 1j allasban helyezkedik el, jovedelme megvéltozik.
b. Mekkora Lyn dj jovedelme, ha csak 1 tangéordt vesz optimumban?

c. Milyen jovedelem és tangé6radr mellett lehet optimélis a (25,25) kosér?

Eredmény Megoldas

18. feladat: Eldiora csontritkuldsban szenved, ezért fontos, hogy minél tobb kalci-
umhoz és D-vitaminhoz jusson. Ezeket tojas-, spendt- és napsugarfogyasztasbol szerzi,
mads forrasbol egyaltaldn nem jut hozzdjuk. Ha Eldiora x darab tojédst és y adag spendtot
eszik, akkor 6sszesen 2 - x+ 2 -y adag kalcium keriil a szervezetébe. A spenétban nincs
D-vitamin, de a tojdsban igen, igy az x tojds elfogyasztdsabol nyer x adag D-vitamint is.
Illetve a szervezete napozds kozben termel tovabbi 10 adag D-vitamint. Ez a napozds
hosszatdl fiiggetlen. Eldiora tojds- és spendtfogyasztdsat a csontjai érdekében optima-
lizalja. A kalcium és a D-vitamin csak egyiitt fejtik ki hatdsukat, {gy ha valamelyikbd&l
kevesebb jut szervezetébe, akkor a masikbdl a tobbletmennyiség semmit nem haszndl.
Eldiora tojés- és spendtfogyasztasat a csontjai érdekében optimalizdlja, igy ezekre vo-
natkozé hasznossagfiiggvénye

U(x,y) =min(2-x+2-y;x+10).

Eldiora 6sszesen 60 korondt kolt tojasra és spendtra. Egy tojds 12, egy adag spendt 4
korondba keriil.

a. Mibdl mennyit vasarol Eldiora?
b. Eshaaspen6t dra 9 garasra emelkedne?

c. Eshaaspendt dra 15 garasra emelkedne?

Eredmény Megoldds
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1. feladat: Carlos Domingos két jészagot fogyaszt: marhasteaket (x1) és vorosbort
(x2). Hasznosségi fliggvénye nem komplikdlt,

2/3 1/3
U(x1,x2) —xl/ /

alakd. A két joszag pillanatnyi dra egyforma: 100 peseta. Mekkora a jovedelme, ha a
jovedelem—ajanlati gorbéjének és a steakre vonatkozé dr—ajdnlati gorbéjének metszés-
pontjdban x; = 180?

Eredmény Megoldas

2. feladat: Geoffrey kedvenc étele a lekvaros palacsinta. Fontos az ardny is: csak ak-
kor eszik meg egy palacsintat (x), ha két dkg lekvart (y) tesz rd. Magéban se palacsintat,
se lekvart nem eszik, lekvéros palacsintdra viszont m garast kolt.

a. Mekkora m, ha Geoffrey barmely px, py > 0 drpar mellett z——"—- o +6 B darab pala-
csintét eszik?

b. Mi Geoffrey jovedelem—ajdnlati gérbéjének az egyenlete, ha p, = p, > 0?
Eredmény Megoldds

3. feladat: Egy fogyaszté hasznossagfiiggvénye U (x,y) = min{ax,y}. Az x j6szdg
dra 1 garas, a fogyaszt6 jovedelme 40 garas, és az optimumban 10 egységet fogyaszt az
y joszagbdl. Az x jészdgra vonatkozé Engel-gorbéjének (melynek fiiggetlen valtozdja
a jovedelem) meredeksége 1/2. Mennyi az a paraméter értéke?

Eredmény Megoldas
4. feladat: Kazmér fekete (x), illetve narancssérga (y) pliisséllatokra vonatkozo hasz-
nossagfiiggvénye Cobb—Douglas-tipust, jovedelme 200 garas, és a narancssarga pliiss-

allatok 1 garasba keriilnek.

a. Hanyszorosira n6 a fekete pliissallatokbol vdsdrolt mennyiség, ha az aruk a
felére csokken?

b. Legyen U(x,y) = xy*. Adja meg az y j6szdg Engel-gorbéjének az egyenletét!

Eredmény Megoldas
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5.feladat: Engels két dolgot szeret: az ételre koltott pénzt (x) és a politikai kézirato-
kat (y). Ezekre vonatkozé hasznossdgfiiggvénye:

Ux,y) =2-x+9-\/y.
Azt is tudjuk, hogy a jovedelem—ajanlati gorbe dthalad az (1,9) ponton.
a. Mennyi py?
b. Rajta van-e a (2, 18) pont a jovedelem—ajanlati gorbén?
c. Adjameg a jovedelem—ajanlati gorbe egyenletét! (Irja le a halmaz pontjait!)
Eredmény Megoldds
6. feladat: Elena egyéb javakra koltott jovedelemre (y) és appletinikre (a) vonatkozd

hasznosségi fiiggvénye:
U(y,a) =y+Ina,

jovedelme pedig 60 dollar.

a. Mi az appletinikre vonatkoz6 keresleti fiiggvénye?
Legyen p, = 1.

b. Adja meg a jovedelem—ajdnlati gérbe egyenletét!
c. Adja meg az appletinik Engel-gorbéjének egyenletét!

d. Van olyan jovedelemszint, amely mellett az appletini inferior joszdg Elena
szdmdra?

Eredmény Megoldés
7. feladat: Egy fogyaszt6 jovedelme m = 100. Hasznosségi fuggvénye
u(xy,x2) = 0,6[nx; +0,4lnx,.

Adja meg az els6 joszdgra vonatkozé dr—ajanlati gorbéjének egyenletét, ha p, = 2.
(Segit, ha felrajzolja!)

Eredmény Megoldas
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8. feladat: T. H. és C. D. szeretik a rejtvényeket (x1), minden jovedelmiiket erre €s
az Osszes tobbi joszdgra (x,) koltik. T. H. hasznossagi fliggvénye

UT(X] ,XZ) = 2x +3XZ,

C.D.-¢

Uc(x1,x2) = x%/sxéﬁ.
Az érvényben 1év6 drak mellett mindketten ugyanannyi rejtvényt vesznek, méghozza
pontosan annyit, mint amennyit T. H. dr-ajdnlati gorbéjének, illetve C. D. jovedelem—
ajanlati gorbéjének metszéspontja ad, szam szerint 20 darabot. Mekkora T. H. jovedel-

me?
Eredmény Megoldas

9. feladat: Aladdin limpaolajat (x;) és turbanselymet (x;) fogyaszt, preferencidi
Cobb-Douglas-tipusiak:

U(xy,x) = x?x(zl ),
Adott p; =1 és py = 6 ar mellett jovedelem—ajdnlati gorbéjének egyenlete: x, = x; /2.
Ha a ldmpaolaj dra haromszorosira nd, €s a turbanselyem dra a felére esik vissza,
mennyi a jovedelme, ha az optimdlis fogyasztdsi kosardban 3 egységnyi ldmpaolaj van?

Eredmény Megoldés

10. feladat: Dod6 jovedelme m = 300. Hasznossdgi fliggvénye:
U(x1,x2) = (0.6Inx; +0.4Inxp) /2.

a. Mekkora a mésodik joszdg dra, ha Dod6 10 darabot vesz bel6le?

b. Adja meg a masodik joszdgra vonatkozé dr—ajanlati gorbe egyenletét, ha
p1=4!

Eredmény Megoldas

11. feladat: Quasimodo minden jovedelmét fiildugéra (x1) és egyéb joszdgokra (x,)
kolti, hasznossagi fiiggvénye

U(xl,xz) =Inx; +x;.
A fiildugé dra p, az egyéb joszdgok dra 1. Mekkora a jovedelem—ajanlati gorbéje és
a fiildugdra vonatkozé Engel-gorbéje kozotti teriilet? (A kérdés értelmes, mert a két
figgvény fiiggbleges tengelyére ugyanakkora egységi valtozot vesziink fel.)

Eredmény Megoldds
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12. feladat: Kazmér fekete (x), illetve narancssdrga (y) pliissdllatokra vonatkozé
hasznossédgfiiggvénye Cobb—Douglas-tipusu, jovedelme 200 garas, és a narancssdrga

pliissallatok 1 garasba keriilnek.

a. Hanyszorosdra n6 a fekete pliissallatokbdl vasdrolt mennyiség, ha az aruk a

felére csokken?

b. Legyen U(x,y) =x-y>. Adja meg az y j6szdg Engel-gorbéjének az egyenletét!

Eredmény Megoldds

13. feladat: Egy fogyaszté szamdra a Jin-jang kéla és az Amfeta kéla egymads toké-
letes helyettesit6i. Kétszer annyi Jin-jang kolat kell meginnia, hogy elérje az Amfeta
kola éltal okozott boldogsdg szintjét. A Jin-jang kéla drmérce joszag. Azt is tudjuk,

hogy az Amfeta kéla drdhoz tartozé dr—ajdnlati gérbén rajta van a (10, 10) pont.
a. Mekkora a fogyaszté jovedelme?
b. Adja meg az Amfeta kéla drdhoz tartoz6 ar—ajanlati gérbe egyenletét!

c. E jovedelem mellett mi az Amfeta kéla irdnti keresleti fiiggvénye?

Eredmény Megoldas

14. feladat: Egy fogyaszt6 x és y termékre vonatkozd hasznossagfiiggvénye
U(x,y) =min(x+2-y,3-x+y).

Legyen m = 120, p; = 100, p, = 1.
a. Adja meg a hasznossdgmaximalizal6 fogyasztdi kosarat!
b. Adja meg a jovedelem—ajdnlati gorbe egyenletét!
c. Rajzoljafel a py szerinti dr—ajanlati gorbét!

Eredmény Megoldas
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15. feladat: Eldiora csontritkuldsban szenved, ezért fontos, hogy minél tobb kalci-
umhoz és D-vitaminhoz jusson. Ezeket tojds-, spendt- és napsugdrfogyasztasbol szerzi,
mas forrasbol egyaltalan nem jut hozzajuk. Ha Eldiora x darab tojést és y adag spendtot
eszik, akkor Osszesen 2 - x + 2 -y adag kalcium keriil a szervezetébe. A spendtban nincs
D-vitamin, de a tojdsban igen, igy az x tojas elfogyasztdsabdl nyer x adag D-vitamint is.
Illetve a szervezete napozas kozben termel tovabbi 10 adag D-vitamint. Ez a napozas
hosszatdl fiiggetlen. Eldiora tojds- és spenétfogyasztisét a csontjai érdekében optima-
lizalja. A kalcium és a D-vitamin csak egyiitt fejtik ki hatdsukat, igy ha valamelyikbdl
kevesebb jut szervezetébe, akkor a masikbdl a tobbletmennyiség semmit nem haszndl.
Eldiora tojds- és spenétfogyasztisat a csontjai érdekében optimalizdlja, igy ezekre vo-
natkozé hasznossigfiiggvénye

U(x,y) =min(2-x+2-y;x+ 10).

Eldiora 0sszesen 48 korondt kolt tojdsra és spendtra, egy tojds 8 korondba, egy adag
spenét 6 korondba keriil.

a. Adja meg Eldiora spenét irdnti keresletét a spenét dranak fiiggvényében!
b. Mi Eldiora spenétra vonatkoz6 Engel-gorbéjének egyenlete?

C. A megadott drak és jovedelem mellett a spendt Giffen- vagy kozonséges jo-
szag?

d. A megadott drak és jovedelem mellett a spenét normal vagy inferior jészag?

Eredmény Megoldés
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1. feladat: A diakok mindig rafdznak. Nem mintha tdl sok tankdnyvet vasdrolndnak,
de most még 20%-os éfét is kivetettek az eddig 1000 garas egységard konyvekre. Ha
egy atlagdidk (ez nem a tanulmanyi eredményére értend6!) eddig havi 12000 garast
vert el jegyzetre (x) és az Osszes tobbi joszdgra (y), valamint a hasznossdgi fliggvénye
U(x,y)= xy?, akkor mekkora ennek az adénak a Slutsky-féle jovedelmi hatdsa?

Eredmény Megoldas

2. feladat: Lajoska rajong a paradicsomos kdposztaért. A szomszéd kif6zdében
aruljak, és 100 garas jovedelmének tekintélyes hdnyadét erre forditja. Hasznossagi
filggvénye U(x,y) = Inx+y, ahol x a rendelt paradicsomos képoszta adagja, y az
Osszes tobbi joszagra forditott jovedelme. Sajndlatos médon kedvenc ételének ardt
kétszer is emelték a kozelmiiltban, eldszor 2 garasrdl 3, majd 4 garasra. Hanyszorosa
az elss arvaltozas Slutsky-féle helyettesitési hatdsa a masodik arvaltozasénak?

Eredmény Megoldas

3. feladat: T(iisi) K(ati) szenvedélyes kavé- és csokifogyasztd. Hasznosségi fiiggvé-
nye:
U (k,cs) = min{2k;3cs}.

Egy csésze kavé ara 2 garas, egy tabla csokié 18 garas. Hanyszorosdra n6 a kavé dra,
ha ennek az arvaltozdsnak (Slutsky-féle) jovedelmi hatdsa az eredeti kdvéfogyasztds
-30%-a?

Eredmény Megoldds

4. feladat (BZ): Vivien noi taskdkat (r) és kifogdsgeneratorokat (k) gydjt (és termé-
szetesen haszndl is), teljes egyetemi 0sztondijat erre forditja. Ezekre vonatkoz6 hasz-
nossagi fiiggvénye

UV (1,k) = 85 +In(3k>)

alakd. Sajnos, a kifogasgenerdtor iranti kereslet az elmult id6ben megugrott, igy ara az
addigi 3 aranytallérrdl 5-re emelkedett. Mennyi Vivien 6sztond{ja, ha tudjuk, hogy az

L X

arvaltozds hatdsara fellépd Slutsky-féle jovedelmi hatds értéke 2?7
Eredmény Megoldés

5. feladat: Mademoiselle Papillon egy csésze tedba mindig két kockacukrot tesz,
ha ennél kevesebb cukra van, inkdbb nem iszik tedt, ha tobb cukra van, a felesleget
eldobja. Egy csésze tea 40, egy kockacukor 10 centime-ba keriil, és Mademoiselle
Papillon tedzasra forditott jovedelme 480 centime (4 frank 80 centime). Hanyszorosédra
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nétt a kockacukor dra, ha a Hicks-féle jovedelmi hatds -4?

Eredmény Megoldds

6. feladat: Eldiora csontritkuldsban szenved, ezért fontos, hogy minél tobb kalcium-
hoz és D-vitaminhoz jusson. Ezeket tojds-, spenét- és napsugarfogyasztisbdl szerzi,
mads forrasbdl egyadltalan nem jut hozzajuk. Ha Eldiora x darab tojést €s y adag spenétot
eszik, akkor 0sszesen 2 - x + 2 -y adag kalcium keriil a szervezetébe. A spenétban nincs
D-vitamin, de a tojdsban igen, igy az x tojas elfogyasztasabdl nyer x adag D-vitamint is.
Illetve a szervezete napozas kozben termel tovabbi 10 adag D-vitamint. Ez a napozas
hosszatdl fiiggetlen. Eldiora tojds- és spenétfogyasztisat a csontjai érdekében optima-
lizalja. A kalcium és a D-vitamin csak egyiitt fejtik ki hatdsukat, {gy ha valamelyikbd&l
kevesebb jut szervezetébe, akkor a masikbdl a tobbletmennyiség semmit nem haszndl.
Eldiora tojds- és spenétfogyasztisat a csontjai érdekében optimalizalja, igy ezekre vo-
natkozé hasznossdgfiiggvénye

U(x,y) =min(2-x+2-y;x+10).

Eldiora 6sszesen 60 korondt kolt tojasra és spendtra. Egy tojds 12 korondba keriil. A
spenét dra most emelkedett 4 koronar6l 9 korondra.

a. Adja meg a Slutsky-féle helyettesitési és jovedelmi hatdsokat!
b. Ezen az arintervallumon a spenét kozonséges vagy Giffen-joszag?
Eredmény Megoldds

7. feladat: Alfonz mosdszerekre (x) és egyéb javakra forditott, garasokban mért jo-
vedelemre (y) vonatkozé hasznossédgfiiggvénye:

U(x,y) =6-Vx+y.
Alfonz jovedelme 20 garas. Egy adag mosdszer dra eddig 1 garas volt, ez azonban most
megvaltozott. Alfonz legfeljebb 6 garast lenne hajlandé fizetni azért, hogy elkeriilje az
arvéltozast.
a. Mennyi a Hicks-féle helyettesitési hatds?

b. Mennyi a Hicks-féle jovedelmi hatds?

Eredmény Megoldas
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1. feladat: Alberto szenvedélyes feketekavé-fogyasztd. Csak cukorral issza, minden
csészébe 2 kockacukrot rak. (Cukrot mdshoz nem haszndl.) Ajandékba kapott 2000
csészéhez elegend6 kavét és 6000 db cukrot. Egy csészényi porkolt kavé ara 3 garas, 1
db cukoré 1 garas.

a. Hamoddjaban 4ll a fenti drakon cserélni, hdny csésze kavét fogyaszt?
b. Ha a cukor dra 0.5 garasra csokken, hany csészét fogyaszt?

Cc. Mekkora ennek az drvéltozdsnak a cukorra vonatkozé teljes, helyettesitési,
valamint kozonséges, illetve készletjovedelmi hatdsa?

Eredmény Megoldds

2. feladat: Virdgz6 cégének fékonyvelGje népdalénekesi dlmokat dédelget. Azt
fontolgatja, felhagy a konyveléssel, és csak miivészetének szenteli idejét. Az On sze-
rencséjére egyelGre csak heti 10 6rds szerz&dést kindltak neki 500 forintos drabér
mellett. Ezt ugyan elfogadja, de — anyagi okokbdl — folytatnia kell eddigi 4lddsos
tevékenységét is. Elarulja Onnek, hogy hasznossagi fiiggvénye U (x,m) = xm alakd,
ahol x a heti pihenéssel toltott ideje, m pedig a fogyasztdsi cikkekre kolthetd jovedel-
me. Azt is szerényen bevallja, 18400 forintja van a parnacihdban eldugva. Cserébe az
informaciéért, arra szamit, az eddiginél tisztességesebb fizetést kap Ontél. Mekkora
Orabért fizessen neki, ha azt szeretné, heti 40 6rat dolgozzon a cégénél? (Egy hét 168
ora.)

Eredmény Megoldés

3. feladat: Nyuszika és a Medve kozos flinyirokolesonzdvel rendelkeznek. Egy nap
Osszevesznek valamin, és elfelezik a készletet, melyben dsszesen k darab flinyir6 és 40
dollar volt. A hasznossagfiiggvényeik:

Uny(x,y) = 10-x—x>+y,  Un(x,y) =8-x—x>+y.

ahol x a flinyirdkat és y az egyéb javakra koltott dolldrokat jeloli. Mennyi a k paraméter
értéke, ha 4 dolldros flinyiré ar mellett Nyuszika nett6 flinyirokereslete a Medve nettd
flinyirokeresletének kétszerese?

Eredmény Megoldas

4. feladat: A mobilinternet-elSfizetésem olyan, hogy ingyen semekkora adatforgal-
mat nem ad, hanem gigabyte-onként 1000 forintot kell fizetnem (ezt folytonosan mérik,
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lehet példaul 0.3 GB a forgalmam, ekkor 300 forintot fizetek). Jovedelmem 32000 fo-
rint, és elmobilozott gigabyte-okra (G), valamint egyéb jészdgokra koltott jovedelemre
() vonatkozé hasznossdgfiiggvényem

£l

U(G,y) =G%-y3.

a. Optimumban hdny gigabyte lesz az adatforgalmam, és mennyi pénzt koltok
egyéb joszdgokra?

Megviltozott az eléfizetésem: az elsd nyolc gigabyte adatforgalom gigabyte-onként
1000, minden nyolcadik utdni gigabyte viszont csak 500 forintba keril. (Pl. 10 GB-
ért 6sszesen 9000 forintot fizetek.)

b. Igaz-e, hogy az a. pontban kiszamolt optimalis kosdr az dj koltségvetési halma-
zom hatdrdn van? (Vagyis nem tudnék mindkét joszagbdl tobbet fogyasztani.)

€. Mi az a. pontbeli kosaram mellett a helyettesitési hatarratdm?
d. Mi az uj drazds melletti optimdlis jészdgkosaram?
Eredmény Megoldas

5.feladat: Etel a pihenést és a pezsg6t csak egyiitt tudja élvezni, mégpedig tgy, hogy
amikor nem dolgozik, éranként megiszik egy pohdr pezsg6t. Etel havonta 300 6rardl
donti el, hogy munkdval vagy pihenéssel tolti. A munka nem jar haszondldozattal (azon
tdl, hogy le kell mondania a pihenésrdl), és w drabért fizet. Etel emellett havi 1000 garas
részvényosztalékot is kap.

a. Mennyibe keriil egy pohdr pezsgd, ha 10 garasos érabér mellett Etel havi 200
6rat pihen?

b. Az a. pontban kiszamolt pezsgdar mellett mi lesz Etel havi munkakinélati
fiiggvénye? (Mennyit dolgozik w fiiggvényében?)

Eredmény Megoldds

6. feladat: Pifinek nincsen nem munkédb6l szarmazoé jovedelme, munkahelyén w 6ra-
bérért dolgozik. Szabadiddre (R) és napi fogyasztasra koltott jovedelemre (C) vonatko-
706 hasznossagfiiggvénye

U(R,C) =168 VR+C.

Pifinek egy nap 24 6ra id6 4ll rendelkezésére, és optimumban ebbdl napi 8 6rat dolgo-
zik.
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a. Mennyi a w 6rabér?
Pifi f6nokének tobb munkara van sziiksége.

b. Milyen 6rabérrel lehetne elérni, hogy Pifi napi 15 6rdt dolgozzon, és mennyit
fogyaszt ezen drabér mellett?

Tegyiik fel, hogy Pifi az els6 8 munkadraért csak az a. pontban meghatdrozott érabért
kapja. Ha ennél tobbet dolgozik, az extra érakért w tdlérabért kap.

€. Mennyit dolgozik Pifi, ha w = 247
d. Milyen tilérabér mellett lehet elérni, hogy 15 drat dolgozzon?

Eredmény Megoldds
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1. feladat: F. F. - akinek jovedelme 10000 kgaras — csak mamutborddt (i) és bron-
topdstétomot (b) fogyaszt. Hasznossdgi fiiggvénye

U(m,b) =200m—m?/2+b
alakd. A mamutborda dra 40 k6garasrdl 50 kégarasra emelkedik. (A brontopdstétom az
armércejoszag.) Mekkora az a pénzmennyiség, amennyit adni kellene neki ahhoz, hogy
ugyanolyan j6l érezze magit, mint az drvéltozas el6tt? Mekkora az a pénzmennyiség,
amennyit fizetne azért, hogy az arvéltozast érvénytelenitsék?

Eredmény Megoldas

2. feladat (GA): Preferencke szivesen latogatja a sarki cukrdsz boltjdt, mert ott min-
den torta dra 40 petak. Preferencke hasznossagfiiggvénye U (m,t) = m + at — t2, ahol
m az drmércej0szag mennyisége, ¢ a fogyasztott torta mennyisége, a pozitiv konstans.
A mondott 4r mellett Preferencke annyi tortdt vasarol, hogy a tortdért kifizetett teljes
Osszeg éppen egyenlS a torta fogyasztisdbdl szarmazd nettd fogyasztdi tobblettel.
Mennyi tortét vesz Preferencke?

Eredmény Megoldés

3. feladat (GA): Irsa Albert hasznossagi fiiggvénye U(x,y) =5+y — 0.5bx* + ax
alaku, ahol x a szarvaspdstétom, y pedig az 0sszes tobbi joszagra koltott jovedelme.

a. Mekkora 4r mellett kolt Albert a legtobbet szarvaspastétomra?
b. Mennyi fogyasztdi tobbletre tesz szert a szarvaspdstétom fogyasztasabol?
Eredmény Megoldas
4. feladat: Quasimodo fiildugét (x) és tobb mas jészagot fogyaszt, hasznossagi fiigg-
vénye
U(x,y) = ax—x*/2+y,
ahol y a tobbi joszdgra koltott jovedelme. Pénze b6ven van, jéval tobb, mint amennyit

fiildugéra kolt.

a. Ha a fiildugé dra 6 garas, és az ezen a piacon élvezett fogyasztéi tobblete 8
garas, akkor mekkora az a paraméter értéke?

b. A fiildugé ara csokken, az arvéltozdshoz tartozé egyenértéki valtozds (abszolit
értéke) 4.5 garas. Mekkora az dj 4r?

Eredmény Megoldds
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5. feladat (BZ): Emese és Zombor hasonléképpen szeretik a Nickelbacket.
Emese Nickelback CD-kre és egyéb javakra vonatkozé hasznossdgi fliggvénye
Ug(n,y) = 70n — 5n% +y, mig Zombor ugyanezen javakra vonatkozé hasznossigi
fiiggvénye Uz(n,y) = an — 2n* +y, ahol n jeldli a Nickelback CD-k szamat, mig y az
egyéb javakra koltott jovedelmet. (Emese jovedelme 150 dukét, mig Zomboré 350 du-
két.) Mennyi az a paraméter értéke, ha a Nickelback CD drdnak 8 dukdtrél 10 dukatra
val6 emelésekor fellépé kompenzacids valtozds abszolut értéke Zombor esetén 10.3
dukdttal tobb, mint Emese esetén?

Eredmény Megoldas

6.feladat: Maria Anténia kenyérre (x) és kaldcsra (y) vonatkoz6 hasznossagi fiiggvé-
nye szimmetrikus Cobb—Douglas. A régi szép id6kben a kenyér és a kaldcs dra ugyan-
akkora volt, de a Bastille ostroma utdn a kenyér ara négyszeresére emelkedett.

a. Jovedelme hanyadardl lenne hajlandé lemondani, hogy visszaalljon az eredeti
ar?

b. Hanyszorosdra kell ndvelni M. A. jovedelmét, hogy elérje az ostrom el&tti
hasznosségi szintjét?

Eredmény Megoldds

7. feladat: Fraulein Schmetterling egy csésze tedba mindig két kockacukrot tesz, ha
ennél kevesebb cukra van, inkdbb nem iszik tedt, ha tobb cukra van, a felesleget eldobja.
Egy csésze tea 40 pfennigbe keriil, egy kockacukor p. pfennigbe és Fraulein Schmet-
terling tedzdsra forditott jovedelme 480 pfennig (4 marka 80 pfennig). A kockacukor
ara kétszeresére emelkedik, ezért Fraulein Schmetterlingnek 160 pfenniggel tobbet kell
tedzasra koltenie, hogy elérje az drvéltozas elbtti hasznossdgszintjét.

a. Mennyi p.?
b. Mekkora az egyenértékii valtozas értéke?
Eredmény Megoldas

8. feladat: Kedvelt belga gyorséttermemben hdrom kiszerelésben vésdrolhatok
hagymakarikat:

Szoéval nem vehetek példdul tizenhdrom hagymakarikat, csak gy, hogy tobbet veszek,
és a felesleget otthagyom. Pszichidterem szerint a hagymakarikdk iranti keresleti fiigg-
vényem D(p) =35— 5.
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Mennyiség Ar
5db 330 Ft
10 db 490 Ft
20 db 790 Ft

a. Melyik lehetdség mellett mennyi a brutté fogyasztéi tobbletem?
b. Es a nett6 fogyaszt6i tobbletem?
c. Hdény hagymakarikat vegyek?

Eredmény Megoldés
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1. feladat: A gyufa piacdn két nagy fogyasztdi csoportot kiilonithetiink el, a dohdny-
z6kat és a nemdohdnyzokat. A dohdnyzok inverz keresleti fiiggvénye: pp = 15—0.5¢p,
a nemdohdnyz6ké pyp = a — gnp, ahol a > 10. Mekkora az a paraméter értéke, ha
a gyufapiacon a 10 garas 4r mellett a kereslet drrugalmassdga pontosan kétszerese a
fogyasztok gyufédra forditott kiaddsdt maximalizalé dr melletti rugalmassdgnak?

Eredmény Megoldas

2. feladat: On szépreménydi ifjd kozgazddsz, aki nemrég végzett, és egy dinamiku-
san fejléds cégnél, a Lo és Patko Export—Import Kft-nél helyezkedett el. A cég 16patkok
arusitasaval foglalkozik. Els6 feladata az volt, hogy hatdrozza meg a 16patkdpiacon a
véllalat szimdra maximalis bevételt biztosit6 arat. E16dje mar elvégezte az ehhez szik-
séges piackutatdst, és megdllapitotta, hogy a patkok irdnti kereslet gorbéjének egyenle-
te:

qg=6—0.5p.

Feladata konnytinek bizonyult, tanulményai alapjan egyszer(ien megéllapitotta ezt az
arat, és az eredményt biiszkén jelentette a f6nokének. O azonban roppant kapzsi és be-
képzelt ember, nem tudja elképzelni, hogy egy ilyen zoldfiiltinek, mint On, igaza lehet.
Ezért utasitdsba adta, hogy a cég az optimdlis ar masfélszeresét kérje egy lopatkdért.
Haény garas bevételtdl esett el a cég a Fénok korlatoltsdga miatt?

Eredmény Megoldas

3. feladat (BZ): Janos telekommunikacios szolgdltatdsokat nydjt Orsinak és Bet-
tinek. Orsi, aki amigy panaszkoddsra haszndlja a telefont, inverz keresleti gorbéje
Pp=29— %Qo alaku. Betti alapvetéen arra hasznalja telefonjat, hogy folyamatosan
értékalkoté mddon jarulhasson hozza kiilonféle projektekhez; inverz keresleti gorbé-
jének egyenlete Pp = 35 — %QB. Réka Janos folyamatos unszoldsdra szintén belép a
piacra. Ezéltal a Janos bevételét maximalizalé ar 2.7 garassal csokken, am a Janos
4ltal elérhetd maximdlis bevétel 1690 garasra nd. [rja fel Réka keresleti gorbéjének
egyenletét, ha tudjuk, hogy az is linedris alaku!

Eredmény Megoldds

4. feladat: Az Aranyldb FC szurkoldinak keresleti fiiggvénye
D4 (p) = 100000 — 50p,

a klub stadionja 60000 f6s. Ha a Balldb TE érkezik bajnoki meccsre, akkor a varhaté
balhék miatt két, egyenként 2000 s szektort be kell zarni, hogy a két tabort szeparal-
hassak. A BTE szurkoléinak keresleti fiiggvénye:

Dg(p) = 50000 — bp.
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A jegyek arat ugy allapitjuk meg, hogy az otthon jatszé csapat szurkolditdl a lehetd
legnagyobb jegybevételt kasszirozhassa az egyesiilet. Mekkora a b paraméter értéke,
ha 8sszesen 5000 hely marad szabadon a stadionban?

Eredmény Megoldas

5. feladat: On szépreményii ifji kozgazddsz, aki nemrég végzett, és egy dinami-
kusan fejl6dd cégnél, a Kard és Méreg Export—Import Kft-nél helyezkedett el. A cég
mérgezd hegyl kardok drusitdsaval foglalkozik. Els6 feladata az volt, hogy hatdrozza
meg a piacon a véllalat szdmdra maximadlis bevételt biztosité drat. E16dje mar elvégezte
az ehhez sziikséges piackutatast, és megallapitotta, hogy a termék irdnti kereslet gorbéje
q = a—0.5p. Feladata konny{inek bizonyult, tanulményai alapjan egyszertien megéalla-
pitotta ezt az drat, és az eredményt biiszkén jelentette a fonokének. O azonban roppant
kapzsi és beképzelt ember, nem tudja elképzelni, hogy egy ilyen zoldfiiltinek, mint On,
csak gy igaza lehet. Ezért utasitasba adta, hogy a cég az optimalis 4r b-szeresét (b > 1)
kérje egy kardért.

a. Mekkora a b paraméter értéke, ha a cé€g az optimdlis bevételének a negyedét
elveszti a f6nok korlatoltsdga miatt?

b. Mekkora az a paraméter értéke, ha elvesztegetett bevételiik éppen 50 garas?

Eredmény Megoldas

6.feladat: A fallabdaiitSk piacét a kovetkezd keresleti gorbe jellemzi: x(p) = 90— p,
ahol p a fallabdaiitd ara. Jelenleg a piacon mért arrugalmassdg -1/2. A piacot ellaté
egyetlen véllalat bevételét szeretné maximalizdlni. Ha sikeriil, mennyivel novekszik a
teljes bevétele a jelenlegihez képest?

Eredmény Megoldas

7. feladat: A fallabdaiitk piacdt a kovetkez$ keresleti gorbe jellemzi: x(p) =
450 — ap, ahol p a fallabdaiitd dra. Jelenleg a piacon mért arrugalmassag -1/2. A piacot
ellaté egyetlen vallalatnak bevétele maximalizdldsa érdekében a jelenlegi drat 75 forint-
tal kell megemelnie. Ha sikeriil, mennyivel novekszik a teljes bevétele a jelenlegihez
képest?

Eredmény Megoldas

8. feladat: Hinsel és Gretel mézeskalacsra vonatkoz6 keresleti fiiggvényei rendre:

Dy(p)=10-2-p Dg(p)=9—p.
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a. Mi az aggregalt keresleti fiiggvény?

b. Mekkora dr mellett lesz 1 egység a kereslet?

c. Mennyi Hénsel fogyasztdsa a b. pontban kiszamolt dr mellett?
Eredmény Megoldas

9.feladat: Az All You Can Eat Plus a Whole Chicken étterem kozgazdasagi elemzd-
je tudja, hogy a férfiak és a ndk csirke (x) és egyéb javakra koltott jovedelem (y) irdnti
hasznosséagfiiggvénye is Cobb—-Douglas-tipusu, de a jészdgok kitevsi eltérnek. Egy
torzsvendég (férj—feleség Osszetételli) hazaspdr egyiittes fogyasztdsat figyelte meg:
amikor a csirke 10 randba keriilt, osszesen 26 csirkét fogyasztottak, mig amikor a
csirke 13 randba keriilt, 8sszesen 20 csirkét fogyasztottak. Feltéve, hogy a két megfi-
gyelés kozott a hdzaspar jovedelme nem valtozott, mi a csirke irdnti aggregalt keresleti
fliggvényiik?

Eredmény Megoldas
10. feladat: Kasztilia, illetve Aragénia borpiacdn a kovetkezSk a keresleti fliggvé-
nyek:
Dg(p)=30-5-p Da(p) =20—p.

Egy iiveg bor mindkét orszagban 4 redlba kertil.

a. Melyik orszdgban mennyi a fogyasztdi tobblet?

A két orszag borpiaca 0sszeolvad, egy ar alakul alakul ki. (Kiilonben mindenki az ol-
csébb bort venné.)

b. Mi akét orszdg aggregalt keresleti fliggvénye?
c. Milyen 4r esetén lenne az aggregélt fogyasztéi tobblet 727
Eredmény Megoldds
11. feladat: Oliva Dani olivabogydra és fetasajtra vonatkoz6 hasznossagfiiggvénye
Cobb-Douglas-tipust, jovedelme 100 eurd. Az olivabogy6 ara kétszer akkora, mint
a fetasajt ara. Hanyszorosa Dani olivabogyé-keresletének jovedelemrugalmassiga a

fetasajt kereslete jovedelemrugalmassaganak?

Eredmény Megoldas



EGYENSULY
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1. feladat: A birsalmalekvar Margindlia lakosainak kedvenc csemegéje, képesek
akdr a tonhalas szendvicsre is kenni belSle. Ennek megfelelGen a kereslet igen magas,
hiszen az inverz keresleti fiiggvény p = 100 — 2g, alakd, ahol g a birsalmalekvar
mennyisége bodonben mérve, p pedig az dra garasban. Az inverz kindlati fiiggvény:
p = 20+4q. Az orszdg uralkoddja azonban roppant médon aggddik a kincstdr kitirii-
1ése miatt, ezért mennyiségi adét vetett ki a lekvarra. Ugyes médon tgy vélasztotta
meg az ad6 r mértékét, hogy a beszedett 6sszad6tomeg pontosan a kétszerese az ezen a
piacon keletkezett adézds utdni nettd fogyaszt6i tobbletnek. Hany garas az ad6?

Eredmény Megoldas

2. feladat: Legyen a goly6dll6 zakdra vonatkoz6 keresleti és kindlati fiiggvény rend-
re

0=100—-2P, é Q=-20+P
a. Mekkora az egyensulyi ar?
b. Hany zakoét értékesitenek az egyensiilyban?

c. Mekkora a golyd4llé zakdra kivetett mennyiségi add, ha a 45 garas keresleti 4r
mellett a kindlt mennyiség 9-cel meghaladja a keresett mennyiséget?

d. Mennyi az dllam adébevétele az ad6 bevezetését kovets egyensilyban?

Eredmény Megoldas
3. feladat: A platinazsanér piacan az inverz keresleti fiiggvény p = 200 — g, mig az
inverz kindlati fiiggvény p = 80+ 0.5¢ alakd. Az egyensulyi ar kétharmadanal mekkora
a tilkereslet?

Eredmény Megoldds
4. feladat: Az aranytipli piacdn az inverz keresleti fliggvény p = a — ¢, mig az inverz
kindlati fiiggvény p = 40+ 0.5¢g alakd. Az egyensilyi ar kétharmadédnal a tilkereslet

60 darab aranytipli. Mekkora az a paraméter?

Eredmény Megoldds



Feladatok: Egyensuly 51

5. feladat: A sinketyere piacat az dllam szabédlyozza, meghatdrozta a sinketyere p
arat. Ezen az dron a keresett mennyiség sajnos kétszerese a kindlt mennyiségnek. Az
allam azonban — féltve a tekintélyét — beavatkozast fontolgat. Mennyiségi timogatast
nyujt a sinketyere gyartinak, pontosan annyit, hogy szdmukra éppen megérje annyit
kindlni, amennyit a fogyaszték megvesznek.

a. Mennyi pénzt kolt 8sszesen (T') erre a tdmogatésra, ha az inverz keresleti fiigg-
vény p = 100 — g, az inverz kinalati fiiggvény pedig p = 10+ ¢?

b. Mennyivel csokken az dsszes tarsadalmi tobblet (fogyasztdi tobblet + termelsi
tobblet — esetleges Ossztdmogatds) az drszabdlyozds és tdmogatds el6tti egyensulyi
helyzethez viszonyitva?

Eredmény Megoldds

6. feladat: A birsalmalekvér tovdbbra is Margindlia lakosainak kedvenc csemegéje,
még mindig képesek akdr a tonhalas szendvicsre is kenni bel6le. Ennek megfelelen a
kereslet nem véltozott, hiszen az inverz keresleti fiiggvény most is p = 100 — 2¢ alakd,
ahol ¢ a birsalmalekvir mennyisége bodonben mérve, p pedig az dra garasban. Az
inverz kindlati figgvény azonban igencsak médosult: p =20+ ¢. Az orszag uralkodéja
kordbban roppant médon aggddott a kincstar kitiriilése miatt, €s ezért mennyiségi adot
vetett ki a lekvarra. Ugyes médon vélasztotta meg az adé mértékét, és a t = 20 értéken
allapitotta azt meg. Hdnyszorosa most a fogyasztok dltal az egyensilyban kifizetett
Osszeg annak, amit a termelSk kapnak?

Eredmény Megoldas

7. feladat (BZ): Andrds sajat képzeletbeli kirdlysdgdban két termeld él. Tibi
agyserkent6, mig Dalma szerelmi bdjitalt készit. Az agyserkent$ irdnti keresletet a
D(pg) =100 —0.2p, fiiggvény irja le, mig Tibi kinélati fiiggvénye S(p,) = 0.3p, ala-
ku. A szerelmi béjital irdnti keresleti gorbe egyenlete D(ps) = 200 — 0.5 p;, mig Dalma
kindlati fiiggvénye S(ps) = 2ps — 50 alakd. Andrds megtudja, hogy ha Dalma teljes
bevétele elérné a 20000 dukatot, akkor az eddig megszokottndl is kedvesebb lenne
vele. Ezért (biztos, ami biztos alapon) 6000 dukat adét szeretne beszedni Tibi piacan,
amit transzferként odaadna Dalmdnak. Andrds tehat 100 egység mennyiségi adot vet
ki az agyserkentdre, azonban — mivel mar mindent elfelejtett, amit a mikrodkonémia
kurzuson tanult — ennek meghatarozasakor nem vette figyelembe, hogy a mennyiségi
ad6 hatdsdra az agyserkent$ piacan vdltozik az eladott mennyiség. Sikeriil-e elérnie
Andrasnak a céljat, azaz Dalma teljes bevétele (a szerelmi bdjital bevétele mellé a Tibi
piacan befolyt adémennyiséget is transzferként megkapva) eléri-e a 20000 dukétot?

Eredmény Megoldas
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8. feladat (BZ): Az idei kardcsonyi szezon sldgere az olyan plissmaci, amelyik ha-
sdndl megnyomva azt mondja: ,,borzaszt6 vagy”. Az ilyen tipusi pliissmacik irdnti ke-
resleti gorbe D(p) = 250 — 10p alakd, a kindlatot pedig az S(p) = —50 + 10p alakd
fiiggvény irja le. A (gonosz) dllam az addbevételét maximalizdlé mennyiségi adot ve-
tett ki a piacra.

a. Mekkora ez a t* mennyiségi ad6?
b. Mekkora az dllam éltal beszedett dsszes (T*) ad6 ?
Eredmény Megoldds
9. feladat (BZ): A zoldségchips irdnti keresletet a D(p) = 150 — 2p fiiggvény irja
le. A piaci egyensilyban a termék dra 48 dél-afrikai rand. A helyi maffia azonban a
zoldségchips elad6it megfenyegette, hogy ha nem fizetnek neki minden eladott egység
utdn ¢ rand nagysagu védelmi pénzt, akkor besziinteti a piacot. Az elad6k kénytelenek
voltak behdédolni a maffidnak, az igy kialakuld dj egyensiilyban a kereslet drrugal-
massdganak abszolut értéke 2. Mekkora ¢ értéke, ha tudjuk, hogy a kindlati fiiggvény
S(p) = a+ p alaka?
Eredmény Megoldés
10. feladat: A pizzaszeletek piacdn a dollarban mért inverz keresleti és inverz kind-
lati fliggvények
pp(q)=70-2-q,  ps(q) =4-q+10.
a. Milyen ar mellett lesz 5 szelet a kinalt mennyiség?

b. Az a. pontban kiszamolt dr mellett tilkereslet vagy tilkindlat van-e a piacon?

c. Ezab. pontbeli til nagyobb vagy kisebb lenne négy dollarral nagyobb
ar mellett?

d. Hany pizzaszeletet adnak el egyensiilyban?
Eredmény Megoldas

11. feladat: A csipsz piacdn a keresleti, illetve kinalati fiiggvények:

D(p)=12—p, S(p)=3-p.
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a. Mekkora az egyensiilyi fogyasztds?

A kormany szeretné, ha visszaesne a magas egészségiigyi kiadasokhoz vezet$ csipsz-
fogyasztds, ezért megemeli a termék eddig 0%-os aféjat.

b. Mennyire emelte az dfit a kormdny, ha a holtteherveszteség 3/8?

Eredmény Megoldas

12. feladat: Kasztilia borpiacan a kovetkezs a keresleti és a kinalati fiiggvény:

Dg(p) =30-5-p, Sk(p) = p.
Ugyanezt a piacot Aragénidban a kovetkez6 fiiggvények irjak le:
Da(p) =20—-p, Sa(p)=p—4.

A hatdron nem lehet bort 4tvinni, ezért konnyen lehet, hogy a két orszdgban kiilonb6z6
arak alakulnak ki.

a. Melyik piacon mekkora az egyensiilyi 4r, illetve mennyiség?

Aragéniai Ferdindnd és Kasztiliai [zabella hazassdgdval Spanyolorszagként egyesiilnek
a kirdlysdgok, a piacok egybeolvadnak, a megfeleld fiiggvények aggregdlédnak.

b. Mekkora lesz a kdzos piacon az egyenstlyi ar?
c. Javult vagy romlott a fogyaszték helyzete az egyesiiléssel?
Eredmény Megoldds
13. feladat: Kasztiliai Izabella, Spanyolorszdg kirdlynGje, népe sanyard sorsat 14t-
va adét vet ki a vdszontermékekre. Ugy tervezi, hogy az adébél befoly6 240 redlbél
(ez egy pénznem) az Indidba val6 kivdndorldst fogja tdmogatni. A vdszonpiacot leird
figgvények:
D(p) =48 —p, S(p)=3-p.
a. Mekkora mennyiségi adét vessen ki, hogy 0sszejojjon a 240 redl adébevétel?

b. Mekkora értékad6t (afat) vessen ki, ha ugyanekkora bevételt szeretne elérni?

Eredmény Megoldas
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1.feladat: Zeusz és Héra valaha boldog hdzassdgdba Héra 1 templomot és 35 oszlop-
csarnokot hozott. Zeusz 5 oszlopcsarnokkal jarult hozza a kezdeti boldogsdghoz. Mi-
utan hizassaguk megromlott, elhataroztik, hogy felosztjdk vagyonukat, mégpedig oly
modon, hogy felkérik Pallasz Athénét, szdmitand ki nekik, mi is kétszemélyes gazda-
sdgukban az éltaldnos egyensily, és aztdn aszerint osztozkodnak. Zeusz hasznossagi
fuiggvénye:

U, (t;,0;) =0,5In7,+0,5Ino,,
Héraé:

Un(t,o) =1, 0) .

Mennyi templomot dobott be Zeusz kezdetben a kozosbe, ha az osztozkodds utdn 2
templom jutott neki?

Eredmény Megoldas

2. feladat: Gabor és Andor csak toltStollat és papirt ,,fogyasztanak”. Gabornak
kezdetben toltStolla van, de papirja egyaltalan nincs. Andornak ugyan nincs toltd-
tolla, de van 100 lap A4-es papirlapja. Gdbor hasznossdgi fliggvénye szimmetrikus
Cobb-Douglas, Andor is jovedelmének mindig ugyanakkora hdnyadat, 0.8 részét kolti
papirra. Ebben az 6 mesebeli gazdasdgukban az egyensilyi drardny pontosan 1. Hiny
darab toltStollon osztoznak?

Eredmény Megoldas

3. feladat: Kliitaimnésztra és Aigiszthosz csak halét (i) és bardot (b) fogyaszt. Klii-
taimnésztra hasznossagi fiiggvénye szimmetrikus Cobb—Douglas, Aigiszthoszé:

U(h,b) = 100Inh +b.

A hdl6 dra 2 arany négyzetméterenként, a bardé 1 arany.

a. Mekkora Aigiszthosz jovedelme, ha mindketten ugyanazt a jészagkosarat fo-
gyasztjak?

b. Mekkora ez a jészdgkosar?
Eredmény Megoldas

4. feladat: Egy tiszta cseregazdasdgban Romeé és Julia ugyanazt a két jészagot fo-
gyasztjak. (Lehetne ez kard és méreg, ha tigy tetszik.) Kezdetben Rémednak 16 kardja
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és 13 pohar mérge van, Julidnak 59 kardja és 2 pohar mérge. Mindkettejilk hasznossagi
fliggvénye:
Uk,m) = k'Pm?/3.

Ha a kard 4ra egységnyi, egyenstilyban mennyibe keriil a méreg?

Eredmény Megoldas

5. feladat: Egy tiszta cseregazdasigban Zeusz és Héra ugyanazt a két jészdagot
fogyasztjdk. (Lehetne ez villim (v) és méreg (m).) Kezdetben Zeusznak 8 villimja és
9 pohdr mérge van, Hérdnak 10 villdmja és 12 pohdr mérge. Zeusz hasznossagi fiigg-
vénye: U(vz,mz) = min{vz,amz}, Hérdé U (vg,mg) = vll_l/zmll_l/z. Ha egyensiilyban a
kard dra p (és a méreg az armérce joszag), valamint Héra 16 pohar mérget fogyaszt,
akkor mekkora az a paraméter értéke?

Eredmény Megoldés

6. feladat: Egy kétszereplGs cseregazdasagban mindkét fogyasztd hasznossagfiigg-
vénye
U(x,y) = xy! 4.

A gazdasdgban mindkét joszdgbdl Osszesen egy-egy egységnyi 4ll rendelkezésre. A
kiindul6 helyzetben az egyik j0szag 6sszes mennyisége az egyik, a masik joszag 6sszes
mennyisége a mdsik fogyaszt6 tulajdondban van. Az egyensilyi drardny py/py, = 2.
Mennyi az a paraméter értéke?

Eredmény Megoldés

7. feladat: Egy kéttermékes gazdasdg fogyaszt6i A és B. Az A fogyaszt6 hasznos-
sagfiiggvénye

up(X4,4) = axg +ya,

induldkészlete (0,100). B hasznosségfiiggvénye

up(xp,YB) = XBYB;

indulékészlete (15,0).
a. Mekkora az a paraméter értéke az drak fiiggvényében?

Egyensilyban A a p, = p,py, = 1 egyensiilyi drak mellett az y j6szdgbol 85 egységet
fogyaszt.
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b. Mekkora az egyensilyi p ar?
Eredmény Megoldds

8. feladat: Andras és Balint nagy borisszdk. Osztozniuk kell a birtokukban 1évé
Osszesen 1-1 hektoliter fehér- és vorosboron. Andrds hasznosséagi fliggvénye:

Ua(fa,va) = fava,
Balinté:
Up(f,vE) = f5VE:

ahol a szimb6lumok jelentése értelemszerd.

a. Ha Balintnak kezdetben 0.4 hektoliter fehér-, illetve 0.25 hektoliter vorosbora
volt, akkor ebben a pontban mekkora Andrés készlete?

b. Ebben a pontban mennyi Andrds haszna?
C. Adja meg a Pareto-hatékony pontok egyenletét (Andras fogyasztasdban)!

d. Mennyi vorosbort kap Andras egy olyan Pareto-hatékony pontban, amelyben
haszna megegyezik kezdeti haszndval?

Eredmény Megoldas

9. feladat: Az oliimposzi piacon egy pohar nektédr az &rmérce. Apollon nem til gaz-
dag, csak w4 adag ambrdzidja és 5 pohar nektdrja van. Hasznossagi fiiggvénye Cobb—
Douglas-tipusu:

Ualag,ny) = agny ™,

ahol a szimbdlumok jelentése nyilvanvalé. Ha a piacon egy adag ambrdzidt 2 pohdr
nektarért lehet venni, akkor Apollén (bruttd) kereslete ambrézidbdl ay = 2.75 adag.

a. Mekkora Apollén wy kezdeti készletének nagysdga o fiiggvényében?

A piacon rajta kiviil csak Hermész kereskedik, neki 1 adag ambro6zidja és 35 poharnyi
nektarja van. Hasznossagi fiiggvénye

Uy (ag,ng) = a%zsn%ﬁ.

b. Mekkora az o paraméter értéke, ha az ambrozia egyenstlyi dra 5?

Eredmény Megoldds
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10. feladat: Amir és Bondell6 mindig egyiitt tiz6raiznak. Ma Amir 13 zsomlét (x) és
15 pohdr joghurtot (y) hozott, mig Bondell6 16 zsomlét és 1 pohdr joghurtot. Hasznos-
sagfiiggvényeik:
Ua(xa,y4) = xa +Ya, Us(x,yB) = V/XB +/YB-

Amir azt javasolja, hogy 15 joghurtért cserébe Bondell6 adjon neki 16 zsdmlét.

a. Megérné-e ez a csere Bondellénak?
Bondell6 azt mondja, hogy inkdbb Amir adjon 8 pohdr joghurtot 7 zsemléért cserébe.

b. Megérné-e ez a csere Amirnak?

c. Pareto-hatékony-e a javak kezdeti elosztasa?

Eredmény Megoldds

11. feladat: Akela és Balu szeretik a gyiimolcsoket. A dzsungelben, ahol élnek, csak
bandn (x) és narancs (y) van. Ezekre vonatkozd hasznossagfiiggvényeik:

Up(Xa,¥4) = XA + Y4, Up(xB,YB) = XB-YB-

Induldkészleteik:
(0}, @}) =(10,2), (0f, o) =(0,8).

a. Van-e olyan elosztds, amelyet mindketten jobban szeretnek a kezdeti elosztés-
nal?

b. Adja meg a Pareto-hatékony pontok halmazat! (Nem rajzzal, egyenlettel.)
c. Adjameg a szerz6dési gorbét!
d. Adja meg a versenyzoi egyensiilyi allokdciot és drat!

e. Van-e olyan elosztds, amelyet mindketten jobban szeretnek a versenyzdi egyen-
stlyi elosztasnal?

Eredmény Megoldas
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12. feladat: Anthort és Barrt délutdnra magukra hagyjak a sziileik. Két dologgal
mulatjdk az id6t, Chimpokomon kértydkkal jatszanak és cukorkdkat esznek. A Chim-
pokomon kartya (x) olyan, hogy minél tobb van belSle, anndl nagyobb eséllyel nyer
az ember. A cukorka (y) viszont finom. Kezdetben mindkett&jiiknek 20 kértyaja és 10
cukorkdja van, de persze cserélgethetnek egymdssal. Anthor hasznossdgfiiggvénye

Ua(x4,y4) =2 /X4 + 4,

Barré pedig
Ug(xg,yp) = 6" \/Xp +yB.

a. Adja meg a Pareto-hatékony pontok halmazat! (Nem rajzzal, egyenlettel.)
b. Adja meg a versenyzGi egyensiilyi allokdciot és drat!
Eredmény Megoldas

13. feladat: Egy atbulizott hétvége utdn Arkagyij eléggé rosszul van, baratjanak,
Borisznak kutyabaja. Vitaminra (x) és vizre (y) vonatkoz6 hasznossagfiiggvényeik:

Ua(xa,ya) = 3 /Xa + /Y4, Up(xp,yB) =2-Xp+yp.

Osszesen 160 tablettanyi vitaminjuk és 160 pohdr viziik van.
a. Adja meg a Pareto-hatékony pontok halmazat! (Nem rajzzal, egyenlettel.)

b. Adjameg az indul6készletet, ha a szerzGdési gorbe a (36, 16) és (54,24) pontok
kozti szakasz (Arkagyij koordinita-rendszerében)!

C. Adjameg aszerzddési gorbét, ha Borisz induldkészlete 70 tabletta és 120 pohdr
viz!

Eredmény Megoldds

14. feladat: Egy kirdndulas sordn Aquinas és Belfegor azzal szembesiil, hogy nem
jol allitottdk Ossze az ttravaldt: Aquinasndl csak 6 liter viz (x), Belfegorndl csak 9
zacské sz6l6cukor (y) van. Hasznossdgfliggvényeik:

Ua(xXa,Y4) = X5 VA, Up(xp,yB) = X5 Y-

Sajnos, a kirandulds sordn mér nem esik ttba bolt, csak egymassal cserélhetnek. Ugy
dontenek, egy liter viz p csomag sz8l8cukrot ér, ezen drardny mellett barmilyen nem-
negativ valés mennyiséget lehet cserélni.
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a. Hany csomag szdlécukrot szeretne vizre cserélni a hasznossdgmaximalizald
Belfegor (p fiiggvényében)?

b. Hany liter vizet szeretne szSlGcukorra cserélni a hasznossdgmaximalizald
Aquinas (p fiiggvényében)?

c. Osszesen mennyi vizet és mennyi sz8l6cukrot szeretnének fogyasztani, ha p =
3?

d. Eshap=2?
e. Adjameg az egyensulyi drardnyt!
Eredmény Megoldés

15. feladat: Egy tiszta cseregazdasdgban két fogyaszté van, A és B. Hasznossag-
fliggvényeik:

Ua(xa,y4) =3 /Xa +/Ya, Ug(xp,y) =2-xp+yB.

Az x és y joszagokbol is 40-40 egység van Osszesen a gazdasdgban.
a. Adja meg a Pareto-hatékony pontok halmazat!
b. Egy elosztasban, amely versenyzdi egyensuly, x4 = 27. Mennyi y4?

Eredmény Megoldas
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Eredmények: A piac

1. feladat:
a.
36.
b.
Személy: A|B | C|D|E|F |G| H
Rezervécids ar: 60 | 70 | 80 | 50 | 10 | 20 | 36 | 30
Legalacsonyabb ar: | 30 | 30 | 30 | 30 | 36 | 36 | 30 | 36

C.
n = 4,
Pn = 505
pn¥n = 200.
d.
116.

Vissza a feladathoz

2. feladat:
a.
A bérleti dij 60 garas és 5 lakast ad ki.
b.
Igen, vesz, maximum 1800 garasért.
C.

55.

Vissza a feladathoz
3. feladat:

a. Példaul a
(0,15),(1,15).

63



Eredmények: A piac 64

b. A Pareto-hatékony pontok halmaza:
{(va)v (17307x)|x € [07301} U {(17)6), (13307x)|x € (20730}} ’

azaz az Osszes olyan elosztds, ahol Grételnél van az alma, és az olyan elosztasok, ahol
Hanselnél van az alma, és az 0sszes pénzbdl annyi, hogy ha a maradékot is megkapnd,

az sem kompenzalnd az alma elvésztéséért.

c. Ugyanaz, mint b.-ben.

Vissza a feladathoz
4. feladat:

a. 120 rubelt fog kérni a komptulajdonos €s A, illetve B megy at. A joszagelosztas:
A atment, van néla 180 rubel. B atment, van nala 180 rubel. C nem ment 4t, van ndla
300 rubel. A tulajnak mindegy, melyik oldalon van, és van nédla 360 rubel.

b. A joszagelosztas:
A étment, van ndla 100 rubel. B dtment, van ndla 180 rubel. C dtment, van ndla 240
rubel. A tulajnak mindegy, melyik oldalon van, és van néla 380 rubel.

C. Az a.-beli elosztds nem Pareto-hatékony. Pareto-javitdsa lenne példdul, ha a
kompos még ingyen 4tvinné C-t.
A b.-beli elosztds Pareto-hatékony.

d. Példdul ha A-nak ad 80 pénzt, akkor a jészdgelosztds:
A atment, van nala 180 rubel. B atment, van nala 180 rubel. C atment, van nala 240

rubel. A tulajnak mindegy, melyik oldalon van, és van néla 300 rubel.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Kéltségvetés 66

1. feladat:

a. A koltségvetési ,.egyenes” egyenlete:

y = 2100, hax=0;
y = 1200, ha0 < x <35
y=1500—100x, ha3 <x<15.

b.
x=5 Odrit
Vissza a feladathoz
2. feladat:
a.
p=1

b. E mellett az 4r mellett Nagyi megissza, hogy Ancsdnak pénzt adjon, és Bor-
csdnak elég 100 garast adnia.

Vissza a feladathoz

3. feladat:

v




Eredmények: Kéltségvetés 67

v

v

Vissza a feladathoz

4. feladat:

a. A meredekség —10 (vagy f%, attdl fiiggben, hogy melyik tengelyen van a
kenyér).

b.



Eredmények: Kéltségvetés

[jj koltségvetési egyenes

4

€. 20000 forintnyi utalvanyt.

Vissza a feladathoz

5. feladat:

pénz A

(ezer Ft)

37

o

100

pénz
(ezer Ft)

o

200

68



Eredmények: Kéltségvetés 69

c. Ha tudndm, hogy mindenképpen elmegy dolgozni, akkor ajinlhatndm a jegy-
vdsdrlast, de sajnos, nem ismerem a preferencidit.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Preferenciak 71

1. feladat:

L4sd a megoldast!

Vissza a feladathoz
2. feladat:

Lasd a megoldast!

Vissza a feladathoz

3. feladat:

a. x=2.

b. A (3,3) pontot dthalad6é kbzombosségi gorbe egyenlete:

9—-2.v, hav <3;

%f%-v, hav>3.

Vissza a feladathoz
4. feladat:

a. x=>5.



Eredmények: Preferenciak 72

b. Azegyenlet:

1.p—2, ha6<p<24;

~
Il

30—p, ha 24 < p < 30.

Vissza a feladathoz
5. feladat:
a. Eldiora preferenciarendezése:
(5 tojés, 1 spendt) ~ (3 tojds, 3 spendt) > (1 tojds, 5 spendt).
b. Legaldbb 1 adag spenétot kérne a tojasért cserébe.

c. lIlyen cserére Eldiora semmikép sem hajlandé. (Spendtbdl viszont akdr ingyen
is adna egy adagot.)

d.



Eredmények: Preferenciak

Vissza a feladathoz

A J
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Eredmények: Hasznossag

1. feladat: MU (3.8
MRS(3,8) = — x(3.8) -5.
MU, (3,8)
Vissza a feladathoz
2. feladat: |
X1 = 5
Vissza a feladathoz
3. feladat:
a.
2
MRS(x,y) = —3
b.
MRS(x,y) = —+ .2
X,y) = 7y
C.
2
MRS(x,y) = ~3
d.
nem létezik, ha2-x<3-y;
MRS(x,y) =< nem létezik, ha2-x=3.y;
0 ha2.-x>3.y.
e.
_ Y
MRS(x,y) = —2-=.
X
f.
MRS(x,y) = —1 .2
7y - 2 x'

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Hasznossag

4. feladat:

a. (6,2)~(3,3)<3.6).

b.
MU(3,3) =1.
C.
MUy(3.3) 3 _
MU(3,3) 1 7
d. Nem igaz.

Vissza a feladathoz

5. feladat:

U(x,y) =min(2-x+2-y;10+x).
b. Nem az.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Valasztas

1. feladat:
J =25.
Vissza a feladathoz
2. feladat: 1 600
Ax=-—=75
YTy ’
illetve 1 600
Ay=-—=150.
)
Vissza a feladathoz
3. feladat:
a 2250
=0, [=——=30.
=0, 7
b.
pr =150,

ahol py a fitk dltal fejenként okozott kdr.

Vissza a feladathoz

4. feladat: .
Vissza a feladathoz
5. feladat: A keresett kosér:
9,9).

Vissza a feladathoz

6. feladat: A keresett kosar:

Vissza a feladathoz

7. feladat:
Am = 120.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Valasztas 79

8. feladat:
a.
pn=1
b.
m=3-1+1-5=38.
C.
/
d. Robin jovedelme
7
Am| = —
] =
egységgel csokkent.
Vissza a feladathoz
9. feladat:
a.
y=99.
b.
Y =99,

tehat nem valtozik.

Vissza a feladathoz
10. feladat:

a. Ha az alvégiek csak egy minimadlis, zérusndl nagyobb mennyiségii kortét fo-
gyasztanak, akkor érdemes veliik fizettetni a mennyiségi adét, és a felvégiekkel az egy-
Osszegli adot.

b.
m—200—t¢

do=T +t
Yado=T+ix 200+1

Vissza a feladathoz



Eredmények: Valasztas 80

11. feladat:
px=4
Vissza a feladathoz
12. feladat:
Ax =50

Vissza a feladathoz

13. feladat: Optimumban ¢+ = 60, k* = 18.
Vissza a feladathoz

14. feladat: Optimumban r* = 72.

Vissza a feladathoz

15. feladat:
a.
b.
a* =15.
C.
pj=1.
Vissza a feladathoz
16. feladat:
a.
n=4.
b.
xX*=5
C.



Eredmények: Valasztas

MRS(x,y) = —1.

Vissza a feladathoz
17. feladat:
a. Optimumban 4 tdncorit vesz, és 30 garast kolt egyéb javakra.
b. 5 garas.

c. 75 garas.

Vissza a feladathoz
18. feladat:
a. Optimumbanx =4,y =3.
b. Optimumbanx=2,y=4.
c. Optimumbanx =35,y =0.

Vissza a feladathoz

81



EEEEEEEE



Eredmények: Kereslet

1. feladat:

m = 27000.
Vissza a feladathoz
2. feladat:
a.
m==6
b.
y* —2.x
Vissza a feladathoz
3. feladat: .
a = 5 .

Vissza a feladathoz

4. feladat:
a. Px _a m
x(mBp) @k
x(pxspysm) i
b.
4
m=—.
3 V.
Vissza a feladathoz
5. feladat:
a.
3
Py = S

b. Nincs.
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Eredmények: Kereslet

C. A jovedelem-—ajdnlati gorbe az

ponthalmaz és az

ponthalmaz unidja.

Vissza a feladathoz

6. feladat:

1
a(m,py,pa) = —.
(m, py, pa) 5

a
b. A jovedelem-ajdnlati gorbe az
y=0, a€l0,1]

ponthalmaz és az
y €[0,00), a=1

ponthalmaz unidja.

c. Az Engel-gorbe pozitiv meredekségii szakaszdn, vagyis ahol a < 1,

m=a.
A fiiggbleges szakaszon, ahol a = 1, pedig
mé€ [1,00).
d. Nincs.

Vissza a feladathoz

7.feladat: Az dr—ajdnlati gorbe egybeesik az

) Ry =R, x(x)=20

(nyilt) félegyenessel.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Kereslet

8. feladat:
m = 36.
Vissza a feladathoz
9. feladat:
mrg. = 20.
Vissza a feladathoz
10. feladat:
a.
p2=12.

b. Az ar-ajanlati gorbe egybeesik az

x1(0) : Rig =R, x1(xp) =45

(nyilt) félegyenessel.

Vissza a feladathoz

11. feladat:

Vissza a feladathoz
12. feladat:
a. Az x fogyasztas kétszeresére né.

b. Az Engel-gorbe:

Vissza a feladathoz
13. feladat:

a. A jovedelem m = 30.
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Eredmények: Kereslet 86

b. A kiilénb6z8 p, drszintek mellett optimélis jészdgkosarak (j,a) koordindta-
rendszerbeli egyenlete (az dr—ajdnlati gorbe)

N0 ha0< <30
a=
[15,00), ha j=0.
C. A keresleti fiiggvény:
0, ha?2 < pg;
a(307 l’pa) = [Oa 15} ) ha p, =2;
%, ha 0 < p, <2.

Vissza a feladathoz
14. feladat:

a. Optimumban

b. Fiiggtleges félegyenes, az egyenlete x = 0.

C. Az ar—ajanlati gorbe:

7y \ /

/
120 /
/
96 | /
L
/. .
/o :
/ :
/ .
- - >
24 48 240 T



Eredmények: Kereslet

Egyenlettel:
120—3-x, hax<24;

2-x, ha 24 <x <48;

120— 3 -x, ha48 <x<240;

0, ha 240 < x.

Vissza a feladathoz
15. feladat:
a. A spendt keresleti fiiggvénye:
16%2%, ha p, < 8;
y(py) =19 [0,4], hap,=8;
0, ha p, > 8.
b. A spendt Engel-gorbéje:

80— .
o, ham < 80;

y(m) =
0, ha m > 80.

c. A spenét Giffen-j6szag.
d. A spendt inferior joszdg.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: A Slutsky-egyenlet 89

1. feladat:

JH = —0.125.
Vissza a feladathoz
2. feladat:
Axl%Z
ek
Vissza a feladathoz
3. feladat:
a=4.
Vissza a feladathoz
4. feladat:
m = 60.

Vissza a feladathoz

5. feladat: Kétszeresére nétt, p. = 20.
Vissza a feladathoz

6. feladat:

a. Az arvéltozds Slutsky-féle helyettesitési hatésa:
HH =0.
Az arvaltozas Slutsky-féle jovedelmi hatdsa:
JH =—1.
b. Giffen-joszdg.
Vissza a feladathoz

7. feladat:

a. A Hicks-féle helyettesitési hatas:

HH = -2,



Eredmények: A Slutsky-egyenlet

b. A Hicks-féle jovedelmi hatds:

Vissza a feladathoz

JH =0.
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Eredmények: Vétel és eladas

1. feladat:

Vissza a feladathoz

2. feladat:

Vissza a feladathoz

3. feladat:

Vissza a feladathoz

4. feladat:

d. Optimumban

Vissza a feladathoz

92

2400.

2250.

KJH = —1500.

w = 300.

G* =8,y" =24.

Igen.

1
IMRS(8,24)| = = 1.

G =14, y"=2I.



Eredmények: Vétel és eladas 93

5. feladat:
a.
p=10.
b. A munkakindlati fiiggvény:
2000
L = .
(w) 10+w
Vissza a feladathoz
6. feladat:
a.
w=21.
b.
w=28.
C.
L=11.75.
d.
w=28.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Fogyasztéi tébblet

1. feladat: A két kérdésre ugyanaz a vilasz:

1550.

Vissza a feladathoz

2. feladat:

t =40.

Vissza a feladathoz

3. feladat:

Vissza a feladathoz

4. feladat:

Vissza a feladathoz

5. feladat:
a=54.

Vissza a feladathoz
6. feladat:

a. Jovedelme felér6l mondana le.
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Eredmények: Fogyasztéi tébblet 96

b. Kétszerezni kellene a jovedelmét, hogy olyan j6 legyen neki a forradalom utdn,
mint el6tte. (Legaldbbis egy ideig.)

Vissza a feladathoz
7. feladat:
a. pc.=10.
b. 120 pfennig.
Vissza a feladathoz
8. feladat:

a. AzS5, 10 és 20 hagymakarikds kiszerelésekhez tartozé brutté fogyasztdi tobb-
letek:
BFT(5) =325, BFT(10)=600, BFT(20)= 1000.

b. A nett6 fogyasztdi tobbletek:

NFT(5) = -5,
NFT(10) = 110,
NFT(20) = 210.

c. Huszat.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Piaci kereslet 98

1. feladat:

Vissza a feladathoz

2. feladat:
ATR(p) = (—)4.5.

Vissza a feladathoz

3. feladat:
QOr =103 —5Py.
Vissza a feladathoz
4. feladat:
b=145.
Vissza a feladathoz
5. feladat:
a.
b=15
b.
a=20.
Vissza a feladathoz
6. feladat:
ATR = 225.
Vissza a feladathoz
7. feladat:
ATR = 5625.

Vissza a feladathoz



Eredmények: Piaci kereslet

8. feladat:

a. Az aggregilt keresleti fiiggvény:
0, ha 9 < p;

Dagg(p) =Dr(p)+Dc(p) = 9—p, has<p<9;
19-3-p, haO<p<S5.
b. p =8 mellett lesz 1 az aggregdlt kereslet.

c. Behelyettesitve p = 8-at a keresleti fiiggvényébe:

Dy (7) = max(10 —2-8;0) = max(—6;0) = 0.

Vissza a feladathoz
9. feladat: Az aggregilt kereslet:
260

xa(px) = 7
X

Vissza a feladathoz
10. feladat:

a. A fogyasztdi tobbletek:
NFTg = 10, NFTy = 128.

b. Az aggregilt keresleti fiiggvény:
0, ha 20 < p;

Dygg(p) = Dx(p)+Da(p) = ¢ 20—p, ha 6 < p <20;
50-6-p, haO<p<6.
c. p =8 mellett.
Vissza a feladathoz
11. feladat: Eppen ugyanakkora, vagyis egyszerese.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Egyensuly

1. feladat:

Vissza a feladathoz

2. feladat:

Vissza a feladathoz

3. feladat:

Vissza a feladathoz

4. feladat:

Vissza a feladathoz

5. feladat:

Vissza a feladathoz

6. feladat:

Vissza a feladathoz

1 =20.
p =40.
g =20.
1=6.
T =96.
z=120.
a = 100.
T = 1800.
AY 5§ =(—)225.
1.5.
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Eredmények: Egyensuly 102

7. feladat: Dalma teljes bevétele
TR+ T, = 19800,
azaz nem éri el a 20000-es nagysagot.

Vissza a feladathoz

8. feladat:

a.

" =10.
b.
T* = 500.
Vissza a feladathoz
9. feladat:
t=6.

Vissza a feladathoz
10. feladat:
a. p=>5mellett.
b. Ha az ar 30 dolldr, akkor a keresett mennyiség 20 egység.
c. Tulkereslet.

d. Tizet.

Vissza a feladathoz
11. feladat:
a. Azegyensilyi fogyasztds 9 egység.
b. Aziédfa4/11.

Vissza a feladathoz



Eredmények: Egyensuly 103

12. feladat:
a. Az egyensilyi mennyiség—ar parok:
(qk.px) =(5,5),  (qa,pa) = (8,12).
b. A kozos piacon az egyensilyi ar p* = 8.
c. Az egyesiilés utdni fogyasztdi tobbletek Osszege nagyobb, mint az egyesiilés
el6tti tobbletek Osszege, ezért a fogyasztok Osszesitett helyzete javult. Ugyanakkor
most az Osszes fogyasztéi tobblet Aragénidban keletkezik, szdval egy kasztiliai fo-

gyaszté valdszintileg nem érzi ugy, hogy javult a helyzet. (Nem Pareto-javitds tortént.)
Vissza a feladathoz
13. feladat:
a. Kétlehetséges megoldds is van:
t = 8 vagy t =40.

b. Ugyanigy afabol is kettS van:
T = 80%, vagy T =2000%.

Vissza a feladathoz
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Eredmények: Csere

1. feladat:

Vissza a feladathoz

2. feladat:

Vissza a feladathoz

3. feladat:

Vissza a feladathoz

4. feladat:

Vissza a feladathoz

5. feladat:

Vissza a feladathoz

6. feladat:

Vissza a feladathoz

7. feladat:

ha
ba

105

% = 40.
my = 200.
= hg =50,
= bg=100.
p=10.
a=2.
.2

=3



Eredmények: Csere

Vissza a feladathoz

8. feladat:

Vissza a feladathoz

9. feladat:

Vissza a feladathoz

10. feladat:

a. Nem éri meg cserélnie.

b. Nem éri meg cserélnie.

106

oy = (0.6;0.75).

U (0}:0}) =04s.

VA
va+1’

fa=2x

VA = 0.6.

C. A javak kezdeti elosztdsa nem Pareto-hatékony.

Vissza a feladathoz



Eredmények: Csere 107

11. feladat:

a. A (10,2),(0,8) elosztishoz képest Pareto-javitds példdul a (9,3),(1,7) elosz-
tds.

b. x4 = ya. Ez azt jelenti, hogy a Pareto-hatékony pontok halmaza most az A
csucsbdl indulé 45 fokos egyenes.

C.

>

A v
A z06ld vonal és a tiirkiz/vildgoskék vonal egyiitt a Pareto-hatékony pontok halmaza.

Pirossal Akela, kékkel Balu indul6készleten athaladé kozombosségi gorbéjét rajzoltuk.
A tiirkiz vonal a szerz&dési gorbe.

d. A versenyzGi egyensilyi allokécio és ar:
((xa,y4), (xg,yB), P*) = ((6,6),(4,4) . 1).
e. Nincs.

Vissza a feladathoz



Eredmények: Csere 108

12. feladat:

a. A Pareto-hatékony pontok halmaza:

A B
«

A

b. A versenyzsi egyensulyi allokdci6 és ar:

(35 i) ) = ((418),36.2). 1 )
(Ezt nem kell pont ilyen formaban télalni, elég, ha az 6sszes adat szerepel.)
Vissza a feladathoz
13. feladat:

a. A Pareto-hatékony pontok halmazit leir6 egyenlet:

4
yA = 6 - x4, ha xq < 160,

640
YA S [77 160:| N ha XA = 160.

b. Az indulokészletek:
(0}, @) = (16,100), (wh, o) = (144,60).
c. Ez most egyetlen pontbdl, az induldkészletbdl all.

Vissza a feladathoz



Eredmények: Csere 109

14. feladat:
a. 3 csomag cukrot cserélne Aquinasszal. Ezért egyébként 3/p liter vizet kap.
b. 2 liter vizet cserélne Belfegorral sz6l6cukorra.
c. Ha p =3, akkor
x4(3)+x5(3) =35,
ya(3)+yg(3) =12.
d. Ha p =2, akkor

1
xa(2) +x5(2) =35 +4 =55,

ya(2)+yp(2)=2-24+6=10.
e. Azegyensiilyi drardany p* = 3/2.

Vissza a feladathoz



Eredmények: Csere 110

15. feladat:

a. A Pareto-hatékony pontok halmaza a zold vonal:

Yya
A
TP <%

LA

YA = 12.

Vissza a feladathoz
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Megoldasok: A piac 113

1. feladat: Miutdn véges sok didk van, egyenként kiilonbdzs rezervacios drral, ezért
a ,keresleti fiiggvény” 1épcsds fliggvény lesz.

a. A legmagasabb egyensulyinak tekinthetd dr az 6todik legmagasabb rezervacids
ar, azaz

36.

b. Miutan eggyel kevesebb lakdst kindlnak, ezért a legalacsonyabbnak tekinthet6
egyensilyi 4r most is az 6todik legnagyobb rezervacids ar. Csak arra kell vigydznunk,
hogy ha valaki olyan vasdrolja meg a lakast, aki el6bb egyenstilyban bérelte (C, B, A,
D, G), akkor az 6 rezervacios ara kiesik. Azaz:

Személy: A B|C|D|E|F |G| H
Rezervicids ar: 60 | 70 | 80 | 50 | 10 | 20 | 36 | 30
Legalacsonyabb ar: | 30 | 30 | 30 | 30 | 36 | 36 | 30 | 36

c. Annyi lakdst, amennyi mellett a legmagasabb a bevétele, azaz ahol

Pn*n

maximadlis (p, az n-edik legmagasabb rezervacids 4r). Itt most

n = 4,
Pn = 507
pnxn = 200.

d. A diszkrimindlé monopolista kiad mindent lakdst, amit elvisznek, mindegyiket
az ad6é mértékével csokkentett aktudlis legmagasabb rezervacids aron. A bevétele tehat
a nyolc legmagasabb rezervacios ar 0sszege, csokkentve az ad6 nyolcszorosaval.

Bevétel =356 —8 x5 =316.

Ez az érték
316 —-200=116

pénzegységgel haladja meg az el6z6 bevételt.
Vissza a feladathoz

2. feladat: A kozonséges monopolista minden lakast ugyanazon az dron értékesit.
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a. A monopolista annyi lakdst ad ki, amennyi mellett az dsszbevétele a legna-
gyobb.

Ha egyet ad ki, akkor a bevétele: 1%90 =90,

Ha kett6t ad ki, akkor a bevétele: 2% 80 =160,
Ha harmat ad ki, akkor a bevétele: 3 %75 =225,
Ha négyet ad ki, akkor a bevétele: 4 %70 = 280,
Ha 6t6t ad ki, akkor a bevétele: 5% 60 =300,
Ha hatot ad ki, akkor a bevétele: 6x55 =330.

Ezek szerint 6 szivesen kiadna akar hatot is, de csak 6t lakas van a birtokaban, tehat a
valasz:

a bérleti dij 60 garas,
és 5 lakast ad ki.
b. Az el6z6 tablazatbdl latszik, hogy ha hatot ad ki, akkor havi 30 garassal tobbet

keres.

Ez évi 360 garas,
ot év alatt 1800 garas.

A valasz tehat:

igen, vesz

maximum 1800 garasért,

mert ennél tobbért vesztesége lenne.

c. A helyes vélasz
55 garas,

mert az 6todik legmagasabb rezervaciés ard didk biztos vdsdrol, a hatodiknak pedig
mindegy, hogy ennyiért megveszi-e vagy sem.
Vissza a feladathoz

3. feladat:

a. A jelenlegi elosztis:
(1,0),(0,30).

Ehhez képest javitds a
(0,15),(1,15).

A masodik elosztdssal mindketten jobban jarnak. Ez egyébként nem sziikséges, elég ha
egyikiik jobban jdr, a masik pedig nem jar rosszabbul.
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b. A Pareto-hatékony pontok halmaza:
{(va)v (17307x)|x € [07301} U {(17)6), (13307x)|x € (20730}} ’

azaz az Osszes olyan elosztds, ahol Grételnél van az alma, és az olyan elosztasok, ahol
Hanselnél van az alma, és az 0sszes pénzbdl annyi, hogy ha a maradékot is megkapnd,

az sem kompenzalnd az alma elvésztéséért.

c. Ezegy becsapds kérdés. A Pareto-hatékonysdg csak az elosztdsok halmazatdl
fugg (illetve attdl, hogy az egyes elosztdsokat hogyan értékelik a fogyasztdk), att6l
nem, hogy épp kinek a tulajdondban vannak az egyes javak.

Vissza a feladathoz
4. feladat:

a. Ha p > 200 rubel drat kér, senki nem megy 4t, a bevétel O rubel.
Ha 200 > p > 80 arat kér, akkor csak A megy at, a bevétel p rubel. Ez akkor maximalis,
ha p = 200. Ekkor a bevétel 200 rubel.
Ha 120 > p > 60 4rat kér, akkor A és B fog dtmenni, a bevétel 2 - p rubel. Ez akkor
maximalis, ha p = 120. Ekkor a bevétel 240 rubel.
Ha 60 > p drat kér, akkor A, B,C mind dtmegy, a bevétel 3 - p rubel. Ez akkor maximalis,
ha p = 60. Ekkor a bevétel 180 rubel.
Vagyis 120 rubelt fog kérni, A és B megy &t, mert igy a legnagyobb a komptulajdonos
bevétele. A joszagelosztas:
A atment, van nala 180 rubel. B atment, van nala 180 rubel. C nem ment at, van nala
300 rubel. A tulajnak mindegy, melyik oldalon van, és van ndla 360 rubel.

b. Ekkor a tulaj mindenkit6l elkéri a rezervéacids drat. A joszagelosztas:
A atment, van nala 100 rubel. B atment, van nala 180 rubel. C atment, van nala 240
rubel. A tulajnak mindegy, melyik oldalon van, és van ndla 380 rubel.

Cc. Az a.-beli elosztds nem Pareto-hatékony. Pareto-javitdsa lenne példdul, ha a
kompos még ingyen atvinné C-t.
A b.-beli elosztds Pareto-hatékony. Lényegében végtelen sok allt rendelkezésre a szol-
gdltatasbol, mert bérkit ingyen 4t lehet vinni. Akinek erre volt igénye, 4t is jutott. Ezen
mar nem lehet javitani, csak pénzt lehet tologatni a szereplSk kozott. De akit6l elven-
nénk pénzt, az szomorubb lenne, igy b. Pareto-hatékony. (Szintén megfeleld indoklas,
hogy 6rdn tanultuk, hogy az els6foku drdiszkrimindcié Pareto-hatékony 4llapothoz ve-
zet.)
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d. Példdul, ha A-nak ad 80 pénzt, akkor a joszagelosztas:
A 4tment, van ndla 180 rubel. B dtment, van ndla 180 rubel. C 4tment, van ndla 240
rubel. A tulajnak mindegy, melyik oldalon van, és van néla 300 rubel.
Ez minden autésnak pont olyan jo, mint az a.-beli elosztds, és a komposnak jobb. Ha
akar, még a tobbieknek is adhat valamennyi pénzt, csak maradjon néla legalabb 240
rubel, és akkor Pareto-javitdsa marad a b.-beli elosztdsnak.

Vissza a feladathoz



KOLTSEGVETES
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1. feladat: Ha udszni akar, akdr csak egy percet is, akkor meg kell vennie a jegyét,
amivel hdrom 6rét tolthet az uszoddban. Ha nem vesz jegyet, akkor nulla 6rit dszhat.

a. Aharmadik 6ra utdn pedig az eddigi dtlagos 6rad{j (300 garas) egyharmadét kell
fizetnie a kabinosnak a tobbletidével ardnyosan. Ezekbdl a koltségvetési halmaza, ahol
x az uszoddban toltott id6, y az dsszes tobbi joszagra koltott jovedelem, a kovetkezd:

2100, hax=0;
B={ (xy)eR2 [y<<{ 1200, ha0<x<3;
1500 —100x, ha3 <x<15
Maisképpen a koltségvetési ,,egyenes” egyenlete:
y =2100, hax=0;
y = 1200, ha0 <x <35
y=1500—100x, ha3 <x<15.

b. Ez a szitudci6 abban kiilonbozik az el6z6tdl, hogy a koltségvetési egyenes ne-
gativ meredekségili szakaszan a lehet6ségkoltség 600 garas, azaz erre a szakaszra a
koltségvetési egyenes egyenlete:

y = 3000 — 600x, ha x > 3.
Ebbdl az y = 0 értéknél
x=>5.

Vissza a feladathoz

2. feladat: Mérjiik fel a fagyit a vizszintes, az egyéb javakra kolthetS jovedelmet a
fuigg6leges tengelyre!

a. Ancsa koltségvetési halmazanak képlete:

A< 300—xf, hax{ <100,
2= 400-2x, hax{ = 100.

Borcsa koltségvetési halmazdnak képlete:

B < [ 200327, haxf <200,
2= 300-x,  hax¥ =200.

Ha egyikiik sem jarhat rosszul semmilyen koriilmények kozott, akkor az egységes ar
melletti koltségvetési halmazuknak tartalmaznia kell a fenti két halmaz uniéjit. Legyen
p afagyi egységes dra! Ha

p>1
akkor Ancsdnak és Borcsdnak is pénzt kell kapnia ahhoz, hogy a kordbbi koltségveté-
si halmazukat tartalmazza az j, Borcsdnak rdaddsul biztosan tobb, mint 100 garassal
tobbet.
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Ha
p<l,
akkor akdr dj pénz nélkiil is mind a ketten tobbet fogyaszthatnak fagyibdl, ha jonak
latjak, ami nem megengedett.
Ebbdl kovetkezden
p=1

b. E mellett az 4r mellett Nagyi megissza, hogy Ancsdnak pénzt adjon, és Bor-
csdnak elég 100 garast adnia.

Vissza a feladathoz
3. feladat:
a. Alegkonnyebb azt a két pontot megtaldlni, ahol az egyenes metszi az x, illetve y
tengelyeket. A két pont pedig majd meghatdrozza az egyenest. (Ahogy egyenes vonalat

hizunk rajtuk at.)
Az x tengelyen x = 0, ezért:

2.0+4.y = 12
4.y = 12;
y = 3.

Az egyik pont igy a (0,3). A mdsik, y tengelyen 1év pont:

2.x+4-0 = 12
2.x = 12
x = 6

pedig a (6,0) lesz. Most mdr fel tudjuk rajzolni az egyenest.
b. Az el6z6 pontban szerepld szamitdsokat kell djra elvégezni, de a 12 helyén 6
fog szerepelni. A két 4j metszéspont: (3,0) és (0, %)

c. Mivel mind a jovedelem, mind az drak a felére csokkentek, a pénz vasarl6-
ereje nem valtozott. A pénziinkért tovdbbra is ugyanazt kapjuk, mint eredetileg, igy
a koltségvetési egyenes sem viltozik. Matematikailag: az egyenes egyenletét mindkét
oldalon kett6vel osztjuk, ez ugyanazt az egyenest hatdrozza meg. (Ugyanazok az (x,y)
péarok a megolddsai mindkét egyenletnek.)

Vissza a feladathoz
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A
Y
3
6 =
yA
3
2
3 x

4. feladat:

a. Jeloljiik a kenyeret k-val, a tankonyveket ¢-vel! Ekkor a hallgaté koltségvetési
egyenesének egyenlete:
100 - k£ + 1000 -t = 20000.

Ebbdl a meredekség —10 (vagy f%, attdl fiiggben, hogy melyik tengelyen van a ke-
nyér).

b. Azjkoltségvetési egyenes egyenlete:

200 k+ 1000 -t = 20000.
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[jj koltségvetési egyenes

»

100 200 4,

c. A régi 100 forintos ar mellett 200 kenyeret tudott venni a hallgatd, az 4j dron
viszont csak 100 darabra futja neki. A hidnyz6 100 darabot djabb 20000 forintbdl tudnd
megvenni, ekkora értékben kell utalvanyt adni neki. Ezzel még nem lattuk be, hogy a
koltségvetési halmaza nem csokkent, a rajzbdl viszont konnyen latszik.

Eltolt koltségvetési egyenes

20

100 200 4,

Vissza a feladathoz
5. feladat:

a. A szabadidét a vizszintes tengelyen dbrazolom, az R véltozéval szokés jelolni.
A fuggbleges tengelyen a pénzt mérjiik, ezer forintban. Ha semmit nem dolgozik, akkor
16 6ra szabadideje és 5000 forintja van, ez a koordindta-rendszerben a (16,5) pont. Ha
dolgozik, akkor idejét pénzre cseréli, mégpedig 1 6rat (vagy annak tetszéleges részét)
2000 forintra, ezért a rajzon egy -2 meredekségli egyenes mentén haladva kapjuk a
még éppen elérhets lehet8ségeket. Az egyenesen csak ,,balra”, a kevesebb szabadid6
irdnyaba mehetiink, mert nem tudunk pénzért 16 6ranal tobb szabadidét vasdrolni. Ez
a fiiggbleges tengelymetszetig igy megy. A fiiggbleges tengelymetszet mellett 16 orat
dolgozik, igy 0 6ra a szabadid6 (ezért vagyunk a fiigg6leges tengelyen), és 5+ 16-2 =
37 ezer forintunk lesz. A korlat alatti pontok is elérhetd lehetségek.



Megoldasok: Kéltségvetés 122

pénz A
(ezer Ft)

b. Ha semmit nem dolgozik, akkor a 16 dra szabadidd és 5000 forint ismét el-
érhetd alternativa. Ha dolgozni szeretne, ahhoz két 6rardl le kell mondani a gyaloglds
miatt, ezért az elsd két 6rdért semmit nem kap, igy egy vizszintes egyenes mentén ha-
ladhatunk a (14,5) pontig. Innent6l kezdve 1 6ra szabadid6t 3000 forintra cserélhetiink,
igy innen balra egy -3 meredekségli egyenes mentén mehetiink tovabb. A fiiggbleges
tengelymetszetnél 5 + 14 - 3 = 47 ezer forintunk lesz.

pénz A
(ezer Ft) 4

o

€. Mivel nem tudom, hogy mit valasztana a lehet6ségek koziil, csak akkor ajanl-
hatom biztosan a jegy megvételét, ha ezzel egyetlen vdlasztdsi lehetGsége sem veszik
el. Lassuk, miket valaszthat, ha megveszi a metréjegyet:
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pénz A
(ezer Ft) 8

16 R

Ha megveszi a jegyet, de nem megy dolgozni, O forintja és 16 6ra szabadideje van. In-
nen egy —3 meredekségii egyenes mentén haladhatunk a fiigg6leges tengelymetszetig,
ami 16 -3 = 48 ezer forint. Hasonlitsuk ssze a jegy melletti és jegy nélkiili valasztasi
lehetdségeket:

pénz A
(ezer Ft)

R

Kék vonallal dbrazolva a jegyvasarlas melletti korlat, fekete vonallal a jegyvasarlds
nélkiili korlat. Csak az ut6bbi dltal hatdrolt halmazban van benne a (16,5) pont, ez nem
elérhetd, ha megveszi a jegyet, ezért nem dllithatom, hogy azzal mindenképpen jobban
jar. Persze erre rajz nélkiil is r4jott volna, ha nem megy dolgozni és nem hasznélja a
metrét, minek venné meg a jegyet. Ha tudndm, hogy mindenképpen elmegy dolgozni,
akkor ajanlhatndm a jegyvdsdrldst, de sajnos, nem ismerem a preferencidit.

Vissza a feladathoz



PREFERENCIAK
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1. feladat: FErdemes rajzot késziteni, amibe berajzolhatjuk a kézombosségi térképet.

Mivel az els6 dolgozat pontszdmét ismerjiik, a két tengelyen a mésik két
dolgozat pontszdma szerepeljen.

Ekkor egy 100 egységnyi oldali négyzetet kapunk.

Ezt osszuk négy részre gy, hogy az xo =75, illetve x3 =75
egyeneseket behtizzuk.

A négy teriiletet a bal alsotdl kezdve az éramutatd jarasaval egyezd
irdnyban szdmozzuk be 1-t5l 4-ig!

Az els6 mezdben mind a két dolgozat pontszdma kisebb(egyenld),

mint 75, ezért itt az osszegiiket kell maximalizdlni. Olyanok, mint az 1:1
aranyu tokéletes kiegészit6k, azaz -1 meredekségili egyenesek.

A mdsodik mez8ben a harmadik dolgozat pontszdma meghaladja

a 75 pontot, ezért ez esik ki, semleges joszdg lesz.

A kozombosségi gorbék fliggbleges egyenes szakaszok.

A harmadik mez8ben mind a két dolgozat pontszima meghaladja a

75 pontot, ezért koziiliik a nagyobbik esik ki. A kettd minimumat kell
maximalizdlnunk.

A kozombosségi gorbék L alakidak, az 4tléban tornek be.

A negyedik mez&ben a masodik dolgozat pontszima meghaladja a

75 pontot, ezért ez esik ki, semleges joszag lesz.

A ko6zombosségi gorbék vizszintes egyenes szakaszok.

Vissza a feladathoz
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2.feladat: Erdemes rajzot késziteni, amibe berajzolhatjuk a kozombosségi térképet.

Mivel az elsd két dolgozat pontszamadt ismerjiik, a két tengelyen a masik két
dolgozat pontszdma szerepeljen. Ekkor egy 100 egységnyi oldald négyzetet kapunk.
Ezt osszuk kilenc részre gy, hogy az x, = 30,x, = 80,

illetve x3 = 30, x3 = 80 egyeneseket behtzzuk.

A kilenc teriiletet a bal als6tdl kezdve az dramutatd jarasaval egyezd
irdnyban szdmozzuk be 1-tdl 8-ig,

a kozéps6 mezd kapja a 9-es szdmot!

Az els6 mez6ben mind a két dolgozat pontszdma kisebb(egyenld), mint 30,
ezért ezek koziil a nagyobb szamit. A kozombosségi gorbék forditott

L alakdak, az atléban tornek be.

A masodik mez6ben a negyedik dolgozat pontszama 30 és 80 kozott van,

a harmadiké 30 alatt. Ez utébbi nem szamit, ezért ez esik ki, semleges
j0szdg lesz. A kozombosségi gorbék vizszintes egyenes szakaszok.

A harmadik mez6ben a negyedik dolgozat pontszdma meghaladja a

80 pontot, a harmadiké kevesebb, mint 30, ezért egyik dolgozat sem szamit.
Az egész mez§ olyan jo, mint a belsd szélei.

A negyedik mez8ben a negyedik dolgozat kiesik, a harmadik szdmit, a
kozombosségi gorbék fliggdleges egyenesek.

Az 6todik mez6ben mind a két dolgozat jobb, mint 80 pontos, koziilik a
rosszabb szdmit. A k6zombosségi gorbék L alakiak, az atlonal tornek be.
A hatodik mez6ben a harmadik dolgozat a legjobb, ez nem szamit, a
kozombosségi gorbék vizszintesek.

A hetedikben egyik dolgozat sem szdmit, az egész mezd olyan jo,

mint a belsd szélei.

A nyolcadik mez8ben csak a harmadik dolgozat szamit, a kozombosségi
gorbék fliggblegesek.

A kilencedik mez&ben mind a két dolgozat szamit, a k6zombosségi gorbék

-1 meredekségii egyenes szakaszok.

Vissza a feladathoz
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3. feladat:

a. Hax nagyobb lenne, mint 3, akkor mindkét hasznos j6szdgbdl tobb van, igy
(3,3) < (5,x).

Mivel a két csomag k6zombos, nem lehet x > 3. Ez esetben 5 > x. A szoveg szerint
ilyenkor 2 egység vorosbort épp annyira értékel, mint 1 egység szédat. A (3,3) és (5,x)
kosarak osszehasonlitdsdndl a méasodik kosdrban vorosborbdl pont 2 deciliterrel van
t6bb. Igy ha ez a két csomag kozombos, akkor 1 deciliter sz6ddval van kevesebb a
masodik kosdrban, vagyis x = 2.

b. Jeloljiik a vordsbort v-vel, a szédat sz-szel. Ha v > sz, 2 egység vorosbort épp
annyira értékel, mint 1 egység szodat, igy a kozombosségi gorbe meredeksége —2. Ha
v < sz, 1 egység vorosbort épp annyira értékel, mint 2 egység szddat, igy a k6zombos-
ségi gorbe meredeksége —%. A gorbében tehat torés van a v = sz pontndl. Ettdl ,,balra”

egyenlete a (3,3) ponton dthaladé —2 meredekségii egyenes egyenlete.
2-v+s57=2-3+3=09,

vagyis

s7=9-2-v.
A (3,3) ponttdl jobbra az egyenlet a (3,3) ponton dthaladé —% meredekségli egyenes
egyenlete.

§~v+sz:§~3+3:f,
vagyis
st=2—1w
T=5 5y

Ezeket 0sszefoglalva, a (3,3) pontot dthaladé kozombosségi gorbe egyenlete

9—-2.v, hav <3;
57 =

%f%-v, hav > 3.
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Vissza a feladathoz
4, feladat:

a. Mivel a fasirt kdros joszdg, és 24 darab utdn a padlizsan is az,
(26,3) < (24,3).
fgy ha
(26,3) ~ (24,x),

akkor x > 3. S6t mivel a szoveg szerint ilyenkor ugyanolyan szivesen eszik fasirtot,
mint padlizsant,
26—24=x-3,

vagyis
x=>5.
b. A (24,6)-t0] balra a kozombosségi gorbe meredeksége %, a (24,6)-t6l jobbra a
kozombosségi gorbe meredeksége —1. Az elsS egyenes egyenlete

1 1
—p—f==-.24-6=2
3P b 3 ;

vagyis

A masodik egyenes egyenlete

p+f=24+6=30,
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vagyis
f=30—p.

.

lgy
%-pr, ha p <24;
f=
30—p, ha p > 24.
Egyébként még ez sem tokéletes, ugyanis a képlet negativ értéket rendel f-hez, ha
p < 6 és ha p > 30. Negativ jészdgmennyiségek viszont nem lehetségesek, igy ezek

a pontok nem szerepelhetnek a kézombosségi gorbén. Ugyhogy ha nagyon precizek
akarunk lenni, akkor az egyenlet:

1-p—2, ha6<p<24;
f:

30— p, ha 24 < p < 30.

[S3(

Vissza a feladathoz
5. feladat:

a. Mindegyik kosdrban 12 egységnyi kalcium van, mivel
2:54+2-1=2-34+2-3=2-142-5=12.

A kosarakban taldlhaté D-vitamin-mennyiségek rendre 5, 3 és 1 egység. A napsiitéssel
egyiitt igy 15, 13, illetve 11 egység D-vitaminoz jutna Eldiora. Mivel a kalcium és a
D-vitamin csak egyiitt hat, igy az els6 kosar fogyasztdsa esetén

min(12;15) =12
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egység kalcium és D-vitamin fejti ki hatdsit. A mdsodik kosar fogyasztdsa esetén
ugyanez
min(12;13) = 12,

a harmadik kosdr fogyasztdsa esetén pedig
min(12;11) = 11.
fgy Eldiora preferenciarendezése

(5 tojés, 1 spendt) ~ (3 tojés, 3 spendt) > (1 tojds, 5 spendt)

b. Ilyenkor Eldiora 8 adag kalciumhoz és 12 adag D-vitaminhoz jut, igy ezekbdl
8-8 egységnyi épiil be a csontjaiba. Ha 1 tojast elcserélne, és csak 1 tojast fogyaszta-
na, akkor még mindig 11 adag D-vitaminhoz jut, széval ett6l nem romlik a helyzete.
Ugyanakkor mdr csak 6 adag kalcium keriilne a szervezetébe, plusz kétszerese a cseré-
be kapott spendt adagok szamanak. Ahhoz, hogy ne legyen rosszabb neki, mint a csere
elétt, és legalabb 8-8 egységnyi kalcium és D-vitamin épiiljon be a csontjaiba, legaldbb
1 adag spenétot kell a tojasért cserébe kapnia.

c. llyenkor Eldiora 16 adag kalciumhoz és 14 adag D-vitaminhoz jut, igy ezekbdl
14-14 egységnyi épiil be a csontjaiba. Ha 1 tojast elcserélne, és csak 3 tojdst fogyaszta-
na, akkor mér csak 13 adag D-vitaminhoz jut. fgy birmennyi spendtot is kapna cserébe,
romlana a helyzete. Széval ilyen cserére Eldiora nem hajlandé. (Spen6tbél viszont akar
ingyen is adna egy adagot.)

d. A kalciummennyiség 2 -x+ 2 -y, a D-vitamin-mennyiség pedig 10 +x. Azt
szeretné Eldiora, ha ezek minimuma, min(2 - x + 2 -y; 10 +x), minél nagyobb lenne.
Ha

2-x4+2-y>10+x,

akkor
2-y>10—x,
y>5-x/2.
Ez a levezetés megfordithatd, igy az y = 5 —x/2 egyenesen 1év4 pontokra igaz, hogy

ilyen fogyasztdsok mellett éppen ugyanannyi kalciumhoz és D-vitaminhoz jut Eldiora.
Ha egy (x,y) pont az egyenes folott van, vagyis hay > 5 —x/2, akkor

2-x+2-y>10+x,

azaz tobb kalciumhoz jut, mint D-vitaminhoz. Ekkor viszont a kalcium felesleges, igy
a csak ezt tartalmazo spendt ezen a részen semleges joszag. A tojas ebben a kornyezet-
ben hasznos, mivel abban van D-vitamin, és az még javitana Eldiora helyzetén. Igy a
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kozombosségi gorbék ezen a részen az (x,y) koordindta-rendszerben fiigg6leges egye-
nesek. Ha egy (x,y) pont az y = 5 —x/2 egyenes alatt van, vagyis ha y < 5—x/2, akkor

2.x+2-y<10+x,

azaz Eldiora tobb D-vitaminhoz jut, mint kalciumhoz. Ekkor a spenét és a tojds is hasz-
nos, mivel mindkett tartalmaz kalciumot. S6t mivel ugyanannyit tartalmaznak, ugyan-
olyan hasznosak, helyettesitési hatarardnyuk abszolitértéke 1, a kozombosségi gorbék
ezen a részen —1 meredekségili egyenesek. A k6zombosségi térkép:

v

=Y

Vissza a feladathoz



HASZNOSSAG

o
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1. feladat: A hasznossdgfiiggvénybdl latszik, hogy a fogyasztd szamdra a jészagtér
két részre oszthat6 az 4
Sx+y=x+6y=—=y= 5%

egyenes mentén. Az e folotti pontokban ugyanis
S5x+y < x+ 6y,

igy
U (x,y) = min{5x+y,x+ 6y} = 5x+y,

mig az egyenes alatt:
U (x,y) = min{5x+y,x+ 6y} = x+ 6y.
Ezért az egyenes folott a helyettesitési hatdrarany:

MU, (x,)

el s,
MUY (xvy)

MRS/ (x,y) =
hiszen ekkor az
y=c—5x

egyenes mentén torténik a helyettesités, ahol ¢ a konstans ,,haszon” nagysaga.
Az egyenes alatt a helyettesitési hatdrarany:
M UX (X ? y )

1
MRS? =
(x.) MU, (xy) 6

hiszen ekkor az
y=c— éx
egyenes mentén torténik a helyettesités, ahol ¢ a konstans ,,haszon” nagysaga.
A széban forgé (3,8) pont az egyenes folott helyezkedik el, igy a helyettesitési ha-
tararany itt:
MU, (3,8)

B A
MUy (3,8)

MRS(3,8) =
Vissza a feladathoz

2. feladat: Barbara lathat6an kvazilinedris preferencidkkal rendelkezik, k6z6mbos-
ségi gorbéi egymas parhuzamos eltoltjai. Ez egyben azt jelenti, hogy egy adott x érték
mellett — fiiggetleniil y adott nagysagatdl — a helyettesitési hatdrarany dllandé. Mds
oldalrél: egy adott helyettesitési hatdrardnyhoz tartozé jészagkosarak egy fiiggbleges
egyenes mentén helyezkednek el. El6szor vegyiik észre, hogy mivel a helyettesitési
hatdrarany nem fiigg a konkrét reprezentdciotol és csak a k6zombosségi gorbék mere-
dekségét adja, ezért az
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U (x1,x%) = Inx; +x;

fiiggvény ugyanazokat a k6zombosségi gorbéket eredményezi. Emiatt most ebbdl sza-
mitjuk a helyettesitési hatdraranyt:

1
MU] (X] ,XQ) X 1
MRS = e M
(XI’XZ) MU2 (xl,xz) 1 X1
Ebbdl, ha
‘MRS (x1 ,Xz)‘ = 2,
akkor
]
1= 3
Vissza a feladathoz
3. feladat: A helyettesitési hatarrdta
U (xy)
MRS(x,y) = — 8U‘9(jc‘y) :
ayy
a.
MRS(x,y) = —=.
b.
2
y 1y
MRS =— =——.Z
(x,) 2-x-y 2 x
C.

8-x+12-y 2

MRS ==

() =~y 3

Gyands, hogy ez minden (x,y) pontban ugyanaz, mint az a. feladatban. Ennek oka,
hogy az

Ux,y)=4-x>4+9-y*+12-x-y
hasznossdgfiiggvény masik alakban

U(x,y) = (2~x+3-y)2.

Ez pedig nemnegativ x,y értékek mellett monoton transzformdicidja az a. feladatban
szerepl§ 2 - x+ 3 - y fiiggvénynek. Igy ugyanazt a preferenciat irja le, ugyanazok a ko-
z6mbosségi gorbék. Igy tetszbleges (x,y) ponton dthaladé k6zombosségi gorbe mere-

deksége az (x,y) pontban ugyanaz lesz az a. és a c. feladatokban, és az MRS(x,y) éppen
ezt méri.
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d. Ha2-x> 3.y, akkor az (x,y) pont kis kérnyezetében
U(x,y)=min(2-x;3-y) =3-y.

Ekkor 0
MRS(x,y) = —3= 0.

Vagyis a kozombosségi gorbe itt vizszintes az (x,y) koordindta-rendszerben, azaz az x
jOszag semleges ezen a részen.
Ha2-x < 3-y, akkor az (x,y) pont kis kdrnyezetében

U(x,y)=min(2-x;3-y) =2-x.

Ekkor

MRS(y) =~
ami nem értelmezhet§ kifejezés. Ennek oka, hogy az y j6szdg semleges ezen a részen,
azaz a kozombosségi gorbe fiiggbleges az (x,y) koordindta-rendszerben, meredeksége
pongyoldn megfogalmazva ,,végtelen nagy”.

Ha 2-x =3 -y, akkor az (x,y) pontban nem létezik az MRS(x,y), itt toréspont van a
kozombosségi gorbékben, nincs egyértelmii meredekségiik.
A fenti eredményeket 0sszegezhetjiik:

nem létezik, ha2-x<3-y;

MRS(x,y) = ¢ nem létezik, ha2-x=3-y,
0 ha2-x>3-y.
e.
29-4.x3 .32 y
MRS = =2~
() = =595y x

Ezt igyis megkaphatnank, hogy
Ulx,y) =29-x*y* =29 (x*-y)?
monoton transzformdcidja
U(xy) = (*-y)
fliggvénynek, ami monoton transzform4ciéja
Ulx,y)="-y
hasznossagfiiggvénynek, ennek a helyettesitési hatarrataja pedig

2-x-y _ .Y

MRS(x,y) =~ 2
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MRS(x,y) = —

<N I—
&)

Ezt tigyis megkaphatnank, hogy

U(x,y) = In(x) +2-In(y) = In(x-y?)

monoton transzformdacidja
2 2
Ux,y) =x-y

136

fliggvénynek, ennek a helyettesitési hatarratdja pedig, ahogy mar lattuk a b. pontban,

2
1
MRS(x,y) = — Y :—7-%

2-x-y 2

Vissza a feladathoz

4. feladat:

a. Az egyes pontokhoz tartozé hasznossagértékek

U(6,2) = min(5-6+2;6+3-2)
=min(32;12) = 12;

U(3,6) =min(5-3+6;3+3-6)
=min(21;21) =21,

U(3,3) =min(5-3+3;3+3-3)
=min(18;12) = 12.

Ez alapjan
(6,2) ~ (3,3) < (3,6).
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b. Azt kell megnézni, hogy lokélisan melyik fuggvény érvényesiil. Mivel

U(3,3) =min(5-3+3;3+3-3)

5-3+3>3+3-3,

ezért lokdlisan az x + 3 - y fiiggvény adja meg a hasznossagot, tehat

MUL(3,3) = 26 —1.
R en=6)
c. Az el6z6 pontban leirtak alapjan:
d(x+3-y)
MUy((3,3)  — 5y 3 _3
MU,(3,3) = 2(+3y) 1T

9x  (xy)=(33)

A csereardny legaldbb 3.

d. Igaz, hogy
U(x,y) —X=Yy= U(x,y),

de ez nem monoton transzform4cid. Nincs olyan szigordan monoton f fliggvény, mely-
re igaz lenne, hogy barmilyen x,y érték mellett

fUxy) =U(x.y).

Ezt példdul onnan latni, hogy f-nek egy bemeneti véltozdja van, a hasznossdgérték.
Az viszont, hogy mennyivel kevesebb U (x,y) értékénél U (x,y) —x — y, két véltozé
értékétdl, x-Sl és y-tdl is fugg.

A misik méd, ahogy lathatjuk, hogy U (x,y) nem monoton transzformaciéja U (x, y)-
nak, az, hogy nem ugyanazt a preferenciarendezést irjak le. Ez onnan litszik, hogy
U (x,y)-nak mds a preferenciatérképe: fiiggdleges és vizszintes egyenesekbdl all.

Vissza a feladathoz
5. feladat:

a. A Preferenciak fejezet 5. feladatanak megolddsaban madr leirtak alapjan

U(x,y) =min(2-x+2-y;10+x).
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b. Nem az, mert nem ugyanazt a preferenciarendezést irjék le. Ezt példaul onnan
latni, hogy (x,y) = (1,1) kis kornyezetében az a. pontban szerepls U (x,y) fiiggvény
lokalisan

U(x,y) =min(2-x+2-y;104+x) =2-x+2-y,

igy az ehhez tartozé hatdrhelyettesitési rata MRS(1,1) = —1. Ugyanakkor az U (x,y) az
(x,y) = (1,1) kis kornyezetében

O(Xay) :X+2'y7

igy az ehhez tartozé hatdrhelyettesitési rata MRS(1,1) = —1/2. Mivel itt nem ugyan-
akkora a két hasznossdgfiiggvény helyettesitési hatarratdja, nem ugyanazt a preferen-
ciarendezést irjak le, nem monoton transzformacidi egymasnak.

Vissza a feladathoz
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1. feladat: Alapesetben a fogyaszté kereslete a két j6szagbol:

c=n=1>50,
haszna:
U = v2500 = 50.

Legyen a jovedelemkiegészités Am, ekkor a megemelt ar mellett a két kereslet:

,_ 11004+Am ;_ 1100+Am

T2 T

a fogyaszté haszna:

s \/1 100+ Am \/1 100+ Am

V2 4 2 17

amelynek egyenlnek kell lenni az el6z6 értékkel:

1100+ A 1100+ A
\/7 +m\/7 +m:50'

2 4 2 1
Ebbdl:
Am = 100.
Innen a keresett csokimennyiség:
=25

Vissza a feladathoz

140

2. feladat: Andrea hasznossdgi fiiggvénye egy szimpla szimmetrikus Cobb—
Douglas-tipust hasznossdgi fiiggvény pozitiv monoton transzformdécidja. Emiatt a két

j6szagbdl a kovetkezd mennyiségeket keresi:

1 m . 1m
x= 5@7 illetve y= 37
Miutdn a feltétel szerint
x =2y,
ezért
pcp =4
A poétldlagos jovedelmébdl a fentiek szerint
1 600
NAx = 3= 75
CD-t, illetve
Ny = l? =150

konyvet védsérol.

Vissza a feladathoz



Megoldasok: Valasztas 141

3. feladat: Tiinde hasznosségi fliggvényébdl az kovetkezik, hogy amennyiben

2250
Pr oo, akkor =0, 1=,
P 75
2250
Pr_o, akkor f>0, [=f, =22 _2f
DI 75
1 2 2
2>p—f>f7 akkor f= >0 , 1= 50
pr 2 pr+75 pr+75
pr 1 2250
pr_ - kkor >0, f21, f= -2 _2
nr 27 akkor >0, f_ ) f 75
pr 1 2250
Pr o Kkkor [=0, f=22"
pl < 27 a' Or b f 75 b

ahol py afiuk, p;a ldnyok 4ltal fejenként okozott kdr.

a. Miutdn a fitk tdl sok kart okoznak, és az drardny nagyobb kett6nél,

2250
f=0, 1= =30,

b. A lanyok szdma néggyel tobb, mint a fitiké. Ez csak akkor lehet, ha
f>0 és I>o,
azaz az ararany éppen

Pr
pi

=2,

amibdl
Pr= 150.
Vissza a feladathoz

4. feladat: A fogyaszt6 hasznossagi fiiggvénye szimmetrikus Cobb—Douglas-tipusii,
ezért

1 m 1
x=z 047 y=5m,
ebbdl a hasznossaga
I m 1 1 m?
U(xvy) = Py

20+7°2" " 416
Ha T = am egytsszegii adot vetiink ki, akkor

_lmf(xm _l( am)
x72 5 yfzm m),
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és a fogyaszt6 haszna
1 (m—am)?
U ="
xy)=7"7
A két esetben a két haszon egyenld:
1m2 1 (m—am)?

416 4 9 7
amibdl
9m® =16 (m— am)?,
azaz
Otfl
=7

Vissza a feladathoz

5.feladat: Miutan a fogyaszté hasznossagi fiiggvénye olyan amilyen, ezért a kozom-
bosségi gorbéi a 45 fokos egyenes mentén tornek be. A fogyasztd a jelzett pontban nem
egyforma mennyiséget fogyaszt, de bels6 pontban van, ezért az drak ardnya megegyezik
a kozombosségi gorbe megfeleld szakasza meredekségének ellentettjével, amibdl
py=3.
Ebbdl a fogyasztd jovedelme:
m=1%x9+3%x3=18.

Ha az y j6szag 4ra harmaddra csokken, azaz 1 lesz, akkor a fogyaszté a toréspontban
fogyaszt, azaz
x=y és lsx+1xy=18,

amibdl a keresett joszagkosar
(9,9).

Vissza a feladathoz
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6. feladat: A relativ drak a fontosak, megvélaszthatjuk a masodik j6szdg arat 1-nek,
az elséé legyen p. Miutdn Mdricka mind a két j6szdgbdl fogyaszt, igaz az érintési fel-
tétel, amibdl

1
=(nx) == = —.
p = (Inx) =30

Ekkor Mdricka jovedelme:
|
=—x*30+14+20=21.
m 30* + 1+

A joszdgok drainak megdupldzéddsa ekvivalens a jovedelem felez6désével, azaz le-

gyen:
2

5
Moéricka az x j6szagbdl — miutan a relativ drak nem valtoznak — tovabbra is 30 egységet
fogyaszt, erre

m

1
- -1
30*30

egységet kolt. Marad tehdt 19/2 egység pénze, ebbdl a keresett kosdr — figyelembe
véve, hogy a masodik joszadg ara egységnyi —

19
(10.2).

7.feladat Sz.M. k6zombdsségi gorbéi linedris szakaszokbdl dllnak, ezek a

Vissza a feladathoz

2h+3s7 =4h+2s7

egyenldség altal meghatdrozott
sz=2h

skdlaegyenes mentén tornek be. A skdlaegyenes folott a kozombosségi gorbék mere-
deksége -2, alatta -2/3. (A habcsdk van a vizszintes tengelyen.)
Miutén kedden csak 6 kil6 habcsdkot vesz, ezért jovedelme:

5% 6 =30.
Szerdéan az 4rak aranya:
o
Psz ’

emiatt koltségvetési egyenesének meredeksége (-1) a kozombosségi gorbe szakaszai-
nak meredekségei kozott van. Sz. M. ezért a skdlaegyenesen valaszt:

sz=h+10=2h.
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Ebbdl:
h=10, sz=20.

Ez a fogyaszt6i kosdr pedig
5%104+5%20 =150

garasba keriil. Ezért pétldlagos jovedelme:
Am = 150 — 30 = 120 garas.

Vissza a feladathoz

8. feladat: Robin k6zombosségi gorbéi egyenes szakaszokbdl allnak, a torésponto-
kat 0sszekotd skdlaegyenes egyenletét a

3v+h=v+6h
Oszefiiggésbodl tudjuk kiszdmitani:
2
h=—v.
5"

A skélaegyenes folott a helyettesitési hatdrarany:

MRS (v,h > %v) _ MUk 3

T MU,(vh) 1
A skdlaegyenes alatt a helyettesitési hatdrarany:

MRS(VJK%V) _ MU

1
5 MU, (v,h) 6

a. Miutdn Robin optimdlis (v¥,#*) = (1,5) kosara belsd pont, masrészt nincs rajta
a skdlaegyenesen, ezért ebben a pontban

P ygs(1,5)] = MU(1LS).
Ph MUy (1,5)
Ez a pont a skdlaegyenes folott helyezkedik el, tehat:
3 3
U
amibdl:
prn=1.

b. Robin jovedelmét konny( kiszdmolni, hiszen az optimadlis pontban teljesen el-
kolti:
m = pyv+ pph,
azaz
m=3-14+1-5=38.
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c. Robin tj (v/,/') = (1, 1) optimalis vilasztdsa eziittal a skdlaegyenes ald esik,

hiszen

1 2
W= gvl < gvl,

Emiatt az dj drardnyoknak kell egybeesni az MRS e pontbeli abszolut értékével:

)

1
Py _ ’MRS (1,7)
Ph 5

tehat:
3 1
pn 6
amibdl:
py, =18

d. Robin Gj jovedelme ezek utdn:

33

1
'=3.1+18- - =,
" T8 5=73

Ebbél:

Am=m—m=—=
m=m —m 5

azaz Robin jovedelme
7
Am| = -
o] = %
egységgel csokkent.

Vissza a feladathoz

9. feladat: A templomszolga optimumfeladata:

max {Ilnx+y},
ma X {Inx+}

0.1-x+1-y=100.

A preferencidk kvézilinedrisak. Feltéve, hogy mind a két j6szagbdl vesz (azaz van elég

pénze), teljesiilnie kell az érintési feltételnek:
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a. Ebbdl:

azaz

Ezt visszahelyettesitve a koltségvetési egyenes
0.1-104+1-y=100
egyenletébe, kapjuk, hogy
y=99.

b. Az el6z6ekhez képest annyi a kiilonbség, hogy most a templomszolga
px=0.140.1=0.2

frankot fizet a fiildugé darabjaért. Emiatt az érintési feltétel dj alakja:

1
02=-,
X

amibdl
x=>5.

A koltségvetési egyenlet 1j alakja:
0.2-5+1-y=100,

amibdl
y=99

ismét. Tehat semmivel és sehogyan nem valtozik a kotélfogyasztdsa.

Vissza a feladathoz

10. feladat Az az igazi kérdés, ki fizetne tobb mennyiségi adot, mert az egyosszegi
ad6 mindenképpen befolyik az onkormanyzathoz.
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a. A felvégiek preferencidi tokéletes helyettesitSk, a k6zombosségi gorbéik egye-
nesek, egyenletiik:
U 2
Yr= 3 3xf B

meredekségiik — és igy a helyettesitési hatdrardnyuk — tehdt
2
MRS(xs,yf) = ~3
Az adott drak mellett
Pr_ L 2 \Rs(xsyy)]
p 273 £Yf)]s
emiatt a felvégiek biztos nem vesznek kortét, csak szilvat. Optimalis fogyasztdi kosa-

ruk: m
K oky (0
Ha 6k a kortére kivetett  mennyiségi adét fizetik, akkor

P 100 2
= < = = |MRS(x,
Pyt 200+t 3 [MRS(xs. )]

tovabbra is, az optimdlis kosaruk nem valtozik, az dltaluk befizetett ad6:
tx0=0,
az Osszes beszedett ad6 tehat:
Y ads=T+0=T.
Emiatt, ha az alvégiek csak egy minimélis mennyiségil kortét fogyasztanak, akkor ér-
demes veliik fizettetni a mennyiségi adot, és a felvégiekkel az egyodsszegti adot.
b. Az alvégiek optimumfeladata ebben az esetben:

max Inx, +y,
Xa:YaZ0

100x, + (200 +1) yg = m,
ebbdl — elegendd jovedelem mellett — az érintési feltétel:

pe 100 1/x 1
= =L = — = |MRS
py 200+[ 1 X | (xﬂ7ya)‘7

amibdl az optimalis megoldas

200 +1 t
*

= 24—

%a 100 00’

v m—100(2+ 155)  m—200—1
-

200 +¢ T 20041
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A befizetend6 mennyiségi adé:

; *_l*mfZOOft
Ya = 00041
és az optimadlis 0sszaddbevétel:
m—200—¢
do=T+t+« ————
Ladd=T+ix =50

Vissza a feladathoz

11. feladat: Jelolje Dani jovedelmét az m szimb6lum! Miutdn hasznossagi fliggvé-
nye szimmetrikus Cobb—Douglas-tipust, ezért tudjuk, hogy kereslete a két j0szagbdl:

1m

X = ——,
2 px

_ 1m
YT oo

Hasznossdga ekkor

2px 21 zm

A feltételiinkbdl, miszerint jovedelme 4-szer akkora, mint a hasznossdga:

amibdl:
Vissza a feladathoz

12. feladat: Aladdr hasznossdgi figgvénye egy egyszert, szimmetrikus Cobb—
Douglas-tipusti hasznossdgi fiiggvény pozitiv monoton transzformdacidja. Emiatt a két
j0szagbol a kovetkezd mennyiségeket keresi:

L et !
X=—— 1lietve = —
2 e Y73

w| 3

Miutdn a feltétel szerint 1.5x =y, ezért p. = 4.5. A pétldlagos jovedelmébdl a héten a
fentiek szerint

Ax= - =
279 50

kifest6konyvet vesz.

Vissza a feladathoz
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13. feladat: Geometriai megoldas:
El6szor is felrajzoljuk a koltségvetési korldtot. Ez behatdrolja azon pontokat, amelyek
koziil valaszthatunk.

ka
60

>
600
70 t

Majd ebbe az dbrdba rajzolunk egy preferenciatérképet, és megkeressiik a legma-
gasabban 1év6 kozombosségi gorbét, amelynek még van ko6zos pontja a koltségvetési

halmazzal.
kg /
60 //
/
/
/
/
/
/
/
/
/
/
/
/
' \
600 >
70 t
Algebrailag

U(t,k) = min(3-¢,k).
Ebbdl kovetkezik, hogy optimumban

3.1 =k*.
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Ha valaki ezt nem hinné el (pedig latszik a rajzbdl is):
Tegyiik fel, hogy 3-t* > k*, konkrétan legyen 3-7* + & = k*. Ekkor

UGB-t*,k*)=3-1".

Ha kicsit kevesebb kakaot €s kicsit tobb tedt vesz, még mindig rajta lesz a koltségvetési
egyenesen

7 -
m=pit*+ pg-k* =701 +10-k* =70 (t*+%)+1o. (k*-%)

és jobban is jar

% e 7-€ N * 3 gk 7'87 * 3-€ ® % 7%
U(t+—k —)_3<t+10)_k 10—3t+10>3t—U(3t7k).

Széval optimumban
31" =k".
Kihaszndlva ezt és a koltségvetési korlatot
m=p;t"+pi-k,
600="70-r"+10-k*,
azt kapjuk, hogy:
600=70-1"+10-k*=70-t*+10-3-t* =100-1* = tx =60 = k* = 18.

Vissza a feladathoz

14. feladat: Geometriai megoldas:

"A

120

~Y

120
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Z.o 2

A koltségvetési korlat a fekete vonal. Keressiik a legmagasabban 1év6 k6zombosségi
gorbét, amelynek még van kozos pontja a koltségvetési halmazzal. Latszik, hogy ez a
z061d vonal lesz.

Algebrailag:
A feladatban a virdgok mennyisége csak a kertészek szaméatol fiigg, ebbdl lesz a korlat:

120 =1 +r".

Ezutdn két megoldds lehetséges. A rovid:
A Cobb-Douglas-tulajdonség alapjan':

= —=—-—=48
at+bp, 51 ’

illetve b 3120
AL e |}

a+bp, 51

Hosszi megoldas:
Az MRS-feltétel alapjan:

‘MRS(Z‘* r*)‘ _ MU[([*J'*) _ 2-t*.(r*)3 _ 2. ¥ _ & .
’ MU(t%,r%)  3:-(t%)2-(r*)> 3t pr

Ebbol:

A koltségvetési korldtot felhasznélva:
* * * 3 * 5 * * *
120=¢"4+r" =t +5[ :E't =t =48=r" =72.

Vissza a feladathoz

15. feladat:

Ula,j)=2-a+j.

b. Azonos dr mellett az Amfeta nagyobb boldogsdgot nydjt, ezért abbdl vesziink
15 egységet.

'A Cobb-Douglas-tulajdonsdg: Cobb-Douglas-tipusi hasznossagfiiggvény esetén a fogyaszté a jovedel-
mét a hasznossagfiiggvényben szerepld kitevok ardnydban osztja szét a joszdgok kozott.



Megoldasok: Valasztas 152

c. Ha mindkét joszagbdl vésarolunk, a megoldds belsé ponti, azaz nem a
koordindta-rendszer valamelyik szélén vagyunk, nem korldtoz minket az, hogy nem
fogyaszthatunk negativ mennyiséget. Ilyenkor hasznalhatjuk az MRS-feltételt, igy

- MU, (j,a) 1 pj
MRS(j,a) = -t = =0 = =~
MU,(j,a) 2 Pa

azaz pj = 1.
Vissza a feladathoz

16. feladat:

a. A Cobb-Douglas-tulajdonségot hasznalva

" 1 m 25

* :n+lain+l

)

azaz
n=4.

b. Cobb-Douglas-tipusi hasznossagfiiggvény mellett a jovedelem fix részét kolt-
jik egy-egy termékre, ezért x* marad 5, lasd a fenti képletet.

c. Ismét a Cobb—Douglas-tulajdonsdgot haszndlva:

" n m 4100

= — == =00
Y T u¥ip, 54
d. Optimumban
MRS(x,y) = -2 = 1.
Px
Vissza a feladathoz
17. feladat:
a.
MRS(x*,1*) = MUty 2SR Vi pe
T ) a2y 20 - 10 p 5
MU[(.X ,t ) (x = \ﬂ) 2\/{7 10 Dt 5

azaz optimumban 4 tancérat vesz, és 30 garast kolt egyéb javakra.
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Z2 2.2

b. Hacsak 1 tang6ordt vesz, akkor a tangé hatdrhaszna 10, mig a pénzé 1. Mivel a
tangé dra 5, a pénzé pedig 1, ez azt jelenti, hogy pénz tangéra cserélésével Lyn novelni
tudnd a hasznossagat. Mivel nem ezt teszi (optimumban 1 tangdédrat vesz), ezért mar
minden pénzét elkoltotte/elcserélte tangdorara, nem belsd pontban vagyunk, a megol-
ddsunkat korldtozza, hogy az egyéb jészdgokra nem kolthet negativ mennyiségli pénzt.
Viszont ebb6l konnyi kiszamolni a jovedelmét:

c.

Px
IMRS(25,25)] = =,

Pt

MU((25,25)  px
MU,(25,25) p’

9 (x+20+/1)
o _ P
9 (x+20+/1) Dt ’
ot (x,t)=(25,25)

1 - \/E _ Dx
20 T
2V | (x.1)=(25,25) '

I
2 Pt ’

azaz egy tangGdra 2 garasba keriil, és ez alapjan a jovedelem:
m=25-py+25-p;=25-14+25-2=15.

Vissza a feladathoz
18. feladat:

a. Ahogy a Preferenciak fejezet 5. feladatanak megolddsdban littuk, az ehhez a
hasznossédgfiiggvényhez tartozé kozombosségi térkép:
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\\\\

A px = 12 4r mellett Eldiora nem tud 10 darab tojdst vasarolni, igy a legmagasabb
elérhetd k6zombosségi gorbének biztos lesz toréspontja. A py = 4 ar mellett a koltség-
vetési egyenes meredeksége (az drardny ellentettje):

»
>
x

Px 12 §
Py 4 I

Ez meredekebb, mint a kozombosségi gorbe —1 meredekségii része, de laposabb, mint
a kozombosségi gorbe fiiggbleges része, igy az optimum épp a toréspontban lesz. (A to-
résponttdl jobbra |MRS(x,y)| < px/py, igy megéri x joszdgot y-ra cserélni, a toréspont-
tol felfelé pedig y semleges, igy megéri x-re cserélni.) Eszerint az optimalis valasztast
a

2-x+2-y = x+10,

12-x+4-y 60
egyenletek hatdrozzdk meg, amelyekbdl:

x=4, y=3.

yA

=Y
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b. Azij py =9 ar mellett Eldiora még mindig nem tud 10 darab tojast vasarolni,
a legmagasabb elérhetd k6zombosségi gorbének tovdbbra is lesz téréspontja, és

12
e L

Py 9

igy az optimum megint a toréspontban lesz. A koltségvetési korlat véltozott az el6z6
helyzethez képest, igyhogy optimumban

2-x+2-y = x+10,
12-x+9-y = 60,
x=2, y=4

C. A legijabb p, = 15 éar mellett Eldiora még mindig nem tud 10 darab tojdst
vésérolni, a legmagasabb elérhetd kozombosségi gorbének tovabbra is lesz toréspontja,

de most

12
2oy
Dy 15

igy optimumban Eldiora egyéltalan nem vasarol spendtot. Azaz optimumban

y = 0,
12-x4+9.y = 60,
x =175, y=0

Vissza a feladathoz
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1. feladat: Carlos preferenciai Cobb—Douglas-tipustiak. A két joszdgbol az

am
X1 = )
p1
l—«
o - U-am
P2

mennyiségeket keresi.
Ezekbdl a jovedelem—ajanlati gorbéjének egyenletét a két osszefiiggés atrendezésé-
bdl kapjuk:

o PISL P22
o (1-a)
amibdl
_(=a)p
Xy = —————X1.
aps

Behelyettesitve a megadott értékeket:

§1oox _1
Zioo” 27"

Xy =

Az elsG joszdgra vonatkoz6 dr—ajdnlati gorbe vizszintes, hiszen a médsodik jészdgra min-
dig ugyannyit kolt:
(1—a)m

p2

Xy =

A kettd metszéspontjdban:

100 2"
Ebbél:
100 1
m= ——=xi,
)

behelyettesitve az x; = 180 értéket:
100 1
3

Vissza a feladathoz

2. feladat: A szoveg az U(x,y) = min(2 - x,y) hasznossdgfiiggvényt irja le. Ellen-
Orizziik, nem rossz helyre tettiik-e a kettes szorzét. 1 palacsintdhoz 2 dkg lekvar kell.
Emellett a min fiiggvényben szerepld két szam épp ugyanakkora kell hogy legyen, és
tényleg

2-1=2.
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a. Geoffrey Iényegében egy x j6szagbol és két y joszdgbdl 4ll6 ,,csomagokat” va-
sdrol. Egy csomag dra py +2 - py, ezért

m
Px"‘z'Py

csomagot vesz, és mivel minden csomagban egy darab x j6szdg van, ez megadja a ke-
resleti fliggvényét is:

m
x(px,py,m) = m
A szdveg szerint ugyanakkor ez:
18
3-pet6-py
fgy:
18 m

e Sy S

amibdl
m=~6

b. Ilyen hasznossdg fiiggvény mellett optimumban
2.x" =y*.

Ez az 0sszes optimdlis fogyasztdsra teljesiil, ezért a jovedelem—ajanlati gorbén, ame-
lyen a nemnegativ jovedelmekhez tartozé optimdlis fogyasztdsok szerepelnek, csak
olyan pontok szerepelhetnek, amelyek teljesitik a feltételt. Azt, hogy az Osszes ilyen
(nemnegativ) pontpdr része a jovedelem—ajanlati gorbének, onnan latjuk, hogy a fo-
gyasztds a jovedelemmel ardnyosan nd.
(A hasznossédgfiiggvény homotetikus.)

Vissza a feladathoz

3. feladat: A fogyaszt6 optimdlis fogyasztasa esetén

ax=y.

Koltségvetési egyenesének képlete:
L-x+py-y=m.

Ezekbdl: m

xX=——.
I+py-a
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Ez egyben az Engel-gorbéjének az egyenlete is, ennek meredekségébdl tehat:

l+py-a=2,
amibdl: .
a=—.
Dy
Mivel a jovedelme 40 garas, ezért:
40
x=— =20,

2

ezeket visszahelyettesitve a koltségvetési egyenes egyenletébe:

1
-y =20.
a
Mivel az optimumban y = 10, ezért:
1
a= —.
2

Vissza a feladathoz

4. feladat: A Cobb-Douglas-tulajdonsédg szerint
x(m =2 "
7px7py _a_"_bpx'

Hogyan valtozik ez, ha py a felére csokken, vagyis %* keriil a helyére?

a. Ekkor

( Px ) a m
X\m,— = — 5.
) T ah

A két x fogyasztds ardnya:

_a_m
fn )i
a m ’

x(PXvavm) a+b p;

vagyis az x fogyasztisa kétszeresére nd.
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b. Az Engel-gorbe az y,m koordinita-rendszerben dbrdzolja az optimélis y fo-
gyasztds és a jovedelem kapcsolatit. Az imént haszndlt Cobb—Douglas-tulajdonsag en-
nek meg is adja az egyenletét:

3 m
y - 1 +3 pyu
€s mivel py, = 1, kapjuk, hogy:
3
y= Z sm,
avagy m-re dtrendezve:
4
m= 3 Y.

Vissza a feladathoz

5. feladat: A szoveg szerint van olyan jovedelem, amely mellett az (1,9) optimé-
lis fogyaszt6i kosar. Mivel ebben mindkét joszag pozitiv értékkel szerepel, emellett a
jovedelem mellett teljesiil az MRS-feltétel, vagyis

2 P
IMRS(x,y)| = —5— = —.
v

Mivel x a nem politikai kéziratokra koltott pénzt méri, px = 1. Ezt felhaszndlva:

2 1
o T 0
2 &
LAVALN
9 py’
- 9
Y 4\/y
a. Az (1,9) pontban pedig y =9, igy
__9% _3
PE R

b. Nem, kvézilinedris hasznossagfiiggvény esetén egy bizonyos fogyasztdsi szint
utdn mar csak a linedris hasznossagu jészdgra kolt pénzt. Mivel az (1,9) pontban mar
koltott x-re, ezért onnantdl kezdve minden pluszjovedelmét is rdkolti, igy a (2, 18) pont
nem lesz rajta a jovedelem—ajanlati gorbén.
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c. Az a. pontbeli levezetés alapjan, ha elég nagy a jovedelme és teljesiil az MRS-
feltétel, akkor:

MRS(x,y)| = X,
Py

2 _ 4

% 3
40 4
o T 3
o= 3

y = 9.

Ekkor Engels y- p, = 9-3/4 = 27 /4 pénzegységet kolt politikai kéziratokra. Maradék
pénzét kolti ételre, vagyis:

X=m-——.

4

A b. pontban leirtak alapjan akkor teljesiil az MRS-feltétel, ha mar van jovedelme, amit
x-re kolt, vagyis ha

S 27
m>—.
4
Ha ennél kisebb a jovedelme, az egészet kéziratokra kolti, ekkor:
4
x=0, y= oo
Dy 3

ponthalmaz és az

ponthalmaz unidja.

Vissza a feladathoz
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6. feladat: Mivel y pénzt mér, drmércejészag, vagyis p, = 1. Ha teljesiil az MRS-
feltétel, akkor

MRS(y.a)| = 2,
Pa

d(y+Ina)
dy _ i
d(y+lna) ’
“9a Pa
1 1
T -
E pa
1
a = —.
Pa

a. Eszerint ha teljesiil az MRS-feltétel, akkor Elena p, -a = 1 dollart kolt appleti-
nikre. Egyéb javakra ekkor m — 1 dollart kolt. Az MRS-feltételbdl csak akkor kovetkez-
ne negativ fogyasztds, ha Elendnak nem lenne 1 dolldrja, de a szdveg szerint 60 is van.
Igy az MRS-feltétel minden 4r mellett teljesiil, és az appletinik irdnti keresleti fiiggvény

1
a(m7p'7p ):7
Yy Fa p

a

27z

b. A jovedelem-ajanlati gorbe az el6z0 pont tanulsdga alapjan igy néz ki:

o A

v

1. (Persze tudjuk, hogy ez nem az egyenlet, hiszen egy rajz pontatlan, nem is ez
a vélasz, csak azért rajzoljuk le, mert segit atlatni a helyzetet.) A jovedelem—
ajanlati gorbe két szakaszbdl all. A fliggbleges szakasz pontjai:

y=0, ac(0,1]
A vizszintes szakasz pontjai:
ye [0700)3 a=1.

A jovedelem—ajanlati gorbe e ponthalmazok unidja.
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C. Az Engel-gorbe a j6szdg és a jovedelem kapcsolatat vizsgilja. Az a. pontbeli
szdmitdsok alapjan

1, ham>1,
m, ham<1.

Ha ugyanezt m szerint szeretnénk megadni, akkor annyival nehezebb a dolgunk, hogy
a = 1 mellett az m tobb értéket is felvesz. Az Engel-gorbe pozitiv meredekségti szaka-
sz4n, vagyis ahola < 1,

m=a.

A fligg6leges szakaszon, ahol a = 1, pedig
meE [1,00).

d. Nincs, mert ehhez az kellene, hogy bizonyos m mellett a jovedelemnovekedés-
re az a csokkentésével reagdljon Elena. Ez azt jelenti, hogy az Engel-gorbe valahol
csokkend. De nem az, hanem (nem szigortian) monoton ndvekvd. Ezt rajz nélkiil onnan
latni, hogy az

_ 1, ham>1;
= m, ham<|1

Engel-gorbe folytonos, és m szerinti derivéltja az elsé szakaszon nulla, a masodikon
pedig egy, de sehol sem egy negativ szam.

Vissza a feladathoz

7. feladat: A hasznossdgi fiiggény egy pozitiv monoton transzformaciéja:
U(x1,x) =27 0x9%

Mivel a fogyaszt6 hasznossagi fiiggvénye Cobb—Douglas-tipusu, ezért minden arrend-

szer mellett jovedelmének ugyanakkora hdnyadat kolti az egyes joszdgokra. Ezeket a

hényadokat a megfeleld kitevSk adjak. Ennek értelmében minden drrendszer mellett a

masodik j6szdgbdl a kovetkez6 egységet fogyasztja:

_0,4m  0.4%100
P2 2

X 20.

Az els6 j6szagbdl a kereslete:
0.6m 60
Xl =— =—.
D1 D1
Ahogy p; véltozik a (0,c0) intervallumon, gy ez a kereslet felvesz minden értéket a
(e0,0) intervallumban. Ennek megfelelGen az dr-ajdnlati gorbe egybeesik az

x(x1) Ry =R, x(x) =20
(nyilt) félegyenessel.

Vissza a feladathoz
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8. feladat: Mivel Aladdin preferencidi Cobb—Douglas-tipusiak, ezért a keresleti

fiiggvényei a kovetkez8k:
am

x| = — =am,
P1

illetve
(I—aym (1—a)m
Xy = = .
P2 6
A jovedelem—ajanlati gorbe nem mas, mint az optimdlis valasztasokat 6sszekots fligg-
vény, viltozatlan drakat, de valtozé jovedelmet feltétlezve. Ugy kapjuk meg tehat, hogy

az optimalis x;-t kifejezem x] fiiggvényeként:

Xy =x (x7).

A Kkeresleti fliggvényekbdl m-et kifejezve:

X1
m = —,
a
6XZ
m =
(I1-a)’
amibdl
X 6x>
C(1-a)
Atrendezve:
b= L=a)x
2= 6a
A megadott adatokbol:
(1-a)
=0.5
6a ’
amibdl |
a= Z .

Ha a lampaolaj dra p; = 3, és Aladdin 3 egységet vesz belble, akkor

m
3=——
37

amibdl
m = 36.

Vissza a feladathoz
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9. feladat: Jeloljiik a rejtvény egységdrat a p szimb6lummal! A mésodik joszdg ara
definici6 szerint egységnyi. Ha C. D. jovedelme m, akkor kereslete a két joszdgbol:

2
cp. _ 3™
X7 = =

p
lI”’l
C.D. __ 3
Xy = T

Ezek mellett az drak mellett a jovedelem—ajanlati gérbéjének egyenlete:

C.D.

x p p
2 C.D. C.D.
= = - =X ==X .
XICADA ) 2 7 *1
Miutén
1§D =20,
ezért

xg'D' =10p > 0.

Ezek szerint mind T. H., mind C. D. optimalis védlasztdsa a
(x1,%3) = (20,10p) >0

kosdr.

Miutdn T. H. preferencidi tokéletes helyettesitdk, ezért ar—ajanlati gorbéjének csak
akkor lehet mindkét joszdgban pozitiv pontja, ha az drardnyok megegyeznek a helyet-
tesitési hatdrardnydnak abszolit értékével:

MU; (x},x5) 2

p *  _k
— =|MRS(x],%5)| = ——FF—755 = =,
1 | (<7,%2)] MU, (x’f,xﬁ) 3

amibdl
2
p= 3
Ezt visszahelyettesitve C. D. rejtvénykeresletébe:
2
20 =x§D = 30CD
3

Miutdn mind a ketten teljesen elkoltik jovedelmiiket, és ugyanazt a kosarat valasztjak,
ezért T.H. jovedelme ezzel sziikségképpen megegyezik, azaz

mr.g. = 20.

Vissza a feladathoz
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10. feladat: Az U(x;,x;) hasznosségi fiiggény egy pozitiv monoton transzformdci-
6ja a kovetkezd:
U(xy,x) = x(l)'6x8'4.

Mivel a fogyaszté hasznossagi fiiggvénye Cobb—Douglas-tipusd, ezért minden arrend-
szer mellett jovedelmének ugyanakkora hanyadat kolti az egyes joszagokra. Ezeket a
hanyadokat a megfeleld kitevok adjak.

a. Miutan
0.4m
Xp=——,
P2
ezert 0.4%300 120
10 = *7 =
P2 P2
amibdl
pa=12.

b. A fogyaszté tehat minden drrendszer mellett az elsS joszagbol

= 0,6m _ 0,6 %300 — 45
P 4
egységet fogyaszt.
Mint az el6bb lattuk, a masodik joszdgbdl a kereslete
0,4m 120
Xp=—=—.
P2 P2

Ahogy p, viltozik a (0,c0) intervallumon, Ggy ez a kereslet felvesz minden értéket a
(e0,0) intervallumban. Ennek megfelelGen az dr—ajanlati gorbe egybeesik az

x(0): Ry =R, x1(x) =45

(nyilt) félegyenessel.

Vissza a feladathoz

11. feladat: Quasimodo a kovetkezs feladatot oldja meg:

Inxi+x» — max,

pxi+x < om,

ahol m a jovedelme.

(Ez a feladat a feltételes sz€ls6értékszamitas Kuhn—Tucker-tételeit alkalmazva toké-
letesen megoldhatd, de ezt itt most nem kérjitk szamon. A tovabbiakban bemutatand6-
kat 6rdn tanuljuk, elfogadhat6, ha a hallgat6 erre hivatkozik.)
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1. Quasimodo preferencidi kvazilinedrisak. Ha a jovedelme elegendSen nagy, akkor
bels6 ponti megoldast kapunk, a

e MU (x1,%2) 1
MU, (x1,x2)  x1

érintési feltétel igaz. Ebbdl kapjuk, hogy minden ilyen m mellett

X1 = )

IS

X2 = —1.
Lathatd, hogy ebben az esetben fiilldugéra mindig egy egységet kolt.

2. Ha jovedelme nem elegendGen nagy, azaz esetiinkben
m<1,
akkor csak az elsd joszdgra kolt, a masodikbdl nem vesz semmit.
A jovedelem—ajanlati gorbe egyenlete ezek utan:

X, =0, ham<1, (x;=m/p),
xlzl/p7 hamzlv ()szm—l),

azaz az m = 1 értékig vizszintes szakasz, amig az x; el nem éri az 1/p értéket, onnan
pedig fiiggSleges.

Az Engel-gorbe egyenlete ezek utdn:
1

P’
x1=1/p, kiilonben,

m=px;, haxi<

azaz, amig az x| el nem éri az 1/p értéket, egy p meredekségii szakasz, onnan pedig
fuggbleges.

Az el6z6ek miatt a két gorbe kozti teriilet a

(0,0);(1/p,0);(1/p,1)

csuicspontok 4ltal kifeszitett haromszog teriilete:

1 1
T=(—-%1]/2=—.
(p )/ 2p

Vissza a feladathoz
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12. feladat:

a. A Cobb-Douglas-tulajdonsag szerint
a m

X, e py) = o
X

Hogyan viltozik ez, ha p, a felére csokken, vagyis % keriil a helyére? Ekkor
< Px ) a m
x(m,=,py) =——-5.
2P T arb I
A két x fogyasztds ardnya

)2 _a_m
x(m, B py)  atb )
- _a m T

x(plﬁpyvm) a+b p,

vagyis az x fogyasztds kétszeresére nd.

b. Az Engel-gorbe az y,m koordinita-rendszerben dbrdzolja az optimélis y fo-
gyasztds és a jovedelem kapcsolatit. Az imént haszndlt Cobb—Douglas-tulajdonsag en-
nek meg is adja az egyenletét:

3 m
y - 1 + 3 pyu
€s mivel py = 1, ezért
3
y= Z sm,
avagy m-re dtrendezve
4
m= 3 y.

Vissza a feladathoz
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13. feladat:

a. A szoveg alapjan p; = 1, illetve
U(j7a) = ]+2a

A (10, 10) pontban mindkét j6szdgbdl védsarolt a fogyasztd. Tokéletes helyettesitésnél
csak akkor vdsdrol mindkét j6szagbdl a fogyasztd, ha a hatdrhasznok ardnya egyenld az
ararannyal (belsd ponti megoldas = teljesiil az MRS-feltétel). Ebbol

MRS(j,a)] = 2
Pa
|
2 Pa’
Pa = 2

A koltségvetési korlatbol pedig:

m=pj-j+ps-a=1-10+2-10=30.

b. Ha p, < 2, akkor
MUj(jva)<MUa(j7a)

pj Pa

)

avagy
IMRS(j,a)| < £L.

Pa
Ez azt jelenti, hogy nem éri meg Jin-jang kdlat venni, az Amfeta k6labol olcsébban
jutunk hasznossdghoz. Ekkor az optimalis fogyasztas:
30
Jj =0, at=—.
Da

Ha p, = 2, akkor
MU;(j.a) _ MUq(j,a)

Pj Pa '

vagyis mindegy a fogyaszténak, hogy mit vesz. Ekkor barmilyen (j*,a*) kosar optima-
lis, amiben 0 < a* < 30és a* = 30%.
Ha p, > 2, akkor

MUGia) _ MU(j,a)
pj Pa
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Ez azt jelenti, hogy nem éri meg Amfeta k6lit venni, a Jin-jang kélabdl olcsébban
jutunk hasznossdghoz. Ekkor az optimadlis fogyasztds.

=30, a*=0.

Vagyis a kiilonboz6 p, drszintek mellett optimalis jészdgkosarak (j,a) koordindta-
rendszerbeli egyenlete (az dr—ajdnlati gorbe):

N0 ha0< <30
[15,0),  haj=0.

c. A keresleti fiiggvény az el6z6 pontbeli szdmitdsok alapjan:

0, ha2 < pg;
a(30,1,p,) =< [0,15], haps=2;
;{j, ha 0 < p, < 2.

Vissza a feladathoz
14. feladat:

a. A minimum fliggvényben szerepld két érték egyenld, ha

x+2y = 3-x+y
y = 2-x
Efolott az egyenes ,,folott”
y > 2-x,

x+2-y > 3-x+y
Ilyen (x,y) pontokra U (x,y) =3-x+y, igy:
|[MRS(x,y)| = 3.
Az egyenes ,,alatt”

y < 2-x,

x+2-y < 3-x+y.
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Ilyen (x,y) pontokra U (x,y) =x+2-y, igy:
1
MRS ()] = 5.

Ez azt mutatja, hogy barmilyen (x,y) kosarat is néziink, az x j6szag helyettesithetd az y
j0szdggal valamilyen ardnyban. Legrosszabb esetben harom y j6szdg éppolyan hasznos,
mint egy x jészdg. Mivel az drardny a szoveg szerint

100
_ T,
Py 1

egyéltalan nem éri meg x j6szagot venni. Igy optimumban

=0, y="_10.
Py

>
24 120 T

Kék: kozombosségi gorbék, zold: koltségvetési korlat.

b. Csak azért, mert a jovedelem vdltozik, a fenti okfejtés még nem veszti érvé-
nyességet. Vagyis tovdbbra sem vesziink x jészdgot, minden jovedelmet y-ra koltiink,
amely igy barmely értéket felvehet nullatdl végtelenig. Ennek a fiiggSleges félegyenes-
nek az egyenlete x = 0. (Ki lehetne kotni azt is, hogy y > 0, de ugye alapbdl csak a
nemnegativ jészagteret nézziik, szval nem muszd;j.)
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C. Az ar-ajanlati gorbe szakaszosan linedris, az egyes esetek mellett kiilon-kiilon
targyaljuk a fogyaszté viselkedését.
Az a. pontban targyaltak alapjan, ha

Px
Dy

>3,

akkor optimumban
=0, y'=2_10.
Py
DPx
Py
akkor a legmagasabb elérhet6 kozombosségi gorbe részben atfedi a koltségvetési kor-
latot:

=3,

YA /
120

48

>
T

24 120

Ekkor t6bb optimalis fogyasztéi kosédr van. Minden (x*,y*) kosar optimdlis, mely-
re igaz, hogy a k6zombosségi gorbe —3 meredekségli szakaszan van, és rajta van a
koltségvetési gorbén, vagyis

x* <24, y =120-3-x*.

P
py 2
akkor a koltségvetési korlat a toréspontban érinti a legmagasabb elérhet kozombossé-
gi gorbét. Ezt példdul onnan létni, hogy a —3 meredekségii szakasz tetszGleges (x,y)
pontjdban
IMRS(x,y)| > 2* ésy > 0.
Py
Ilyen (x,y) nem lehet optimalis, mivel a fogyaszté a helyettesitési hatdrrtdja alapjan
tobb y joszagrol is lemondana egy x joszagért cserébe, mint amennyirdl az drardnyok



Megoldasok: Kereslet 173

alapjan le kell. Ezért jobban jarna, ha kicsit kevesebb y és tobb x j6szdgot fogyasztana.
Hasonléképpen a —1/2 meredekségli szakasz tetszGleges (x,y) pontjdban

|MRS(x,y)| < Px s x> 0.
Py

Ilyen (x,y) sem lehet optimdlis, mivel a fogyaszté a helyettesitési hatdrratdja alapjan
kevesebb y joszdgot is elfogadna egy x joszdgért cserébe, mint amennyit az drardny
alapjan kaphat. Ezért jobban jarna, ha kicsit kevesebb x és tobb y joszdgot fogyasztana.
A toréspont azért optimdlis, mert abbél kicsit pontatlanul fogalmazva! tobb x felé el-
mozdulva |[MRS(x,y)| = 1/2, t6bb y felé elmozdulva viszont |MRS(x,y)| = 3.

Egy illusztrativ dbra p, = 1 mellett:

vA /
200

120
80

>
40 120 200 T
Az optimumot ekkor a
2. X* = y* )
pex"tpyyt = m

! A fogalmazas pontatlan, mert a helyettesitési hatrrita ebben a pontban nem létezik, mivel a meredekséget
ado differencidlhdnyados a jobb és bal oldali hatarértékei nem egyeznek meg.
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egyenletek irjdk le. Ezekbdl:

px-X'+pyyt = m,
P X 4py2:xT = m,
pr X423 = 120,
. 120
X = ,
pxt2
120
yoo= 2 .
pxt2

Ezek az (x*,y*) koordinétédk egy egyenes szakaszt hatdroznak meg (mivel 2 - x* = y*),
és a szakasz bal also, illetve jobb felsé pontja

120 120 120 120
2. ) =(24,48), —,2-—— | =(48,96).
<3+2 3+2> (24,48) <;+2 ;+2> (48,96)

Px 1

Py 2
akkor a legmagasabb elérhet6 kozombosségi gorbe ismét részben étfedi a koltségvetési
korlatot:

YvA /
240

120
96

A )

48 240
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Ekkor tobb optimalis fogyasztéi kosar van. Minden (x*,y*) kosér optimdlis, melyre
igaz, hogy a kozombosségi gorbe —1/2 meredekségii szakaszdn van, és rajta van a
koltségvetési gorbén, vagyis:

1
x> 48, y*:IZOfE-x*.

Az utolsé eset amikor

po_1
py 2

Ekkor az a. pontban leirtakhoz hasonléan a fogyaszté csak x joszdgot vasarol, mégpedig

vA /
360

144

‘ >
72 360 T
A fenti eseteket 0sszegezve az dr—ajanlati gorbe:
X )/
120 /
/
96 [ ‘
48 |-
’
S
/
/ .
‘ - >
24 48 240 z
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Egyenlettel:
120—3-x, hax<24;

2-x, ha 24 <x <48;

120— 3 -x, ha48 <x<240;

0, ha 240 < x.

Vissza a feladathoz
15. feladat:

a. Ahogy a Preferenciak fejezet 5. feladatanak megolddsdban littuk, az ehhez a
hasznossédgfiiggvényhez tartozé kozombosségi térkép:

v

\\\\

A py = 8 ar mellett Eldiora nem tud 10 darab tojdst vdsdrolni, igy a legmagasabb
elérhet6 kozombosségi gorbének biztos lesz toréspontja. A py dr mellett a kdltségvetési
egyenes meredeksége (az drardny ellentettje):

»
L
xT

px 8

Py Py

A kozombosségi gorbe fiiggdleges részénél ez minden pozitiv p, mellett laposabb, de
a kozombosségi gorbe —1 meredekségli rész€nél pontosan akkor laposabb, ha py >
8. Ekkor optimumban Eldiora egyéltaldn nem vasdrol spenétot, azaz ilyenkor y = 0.
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Amikor py < 8, akkor az optimdlis vélasztds az 2-x+2-y = x+ 10 egyenesre esd
toréspontok valamelyikében lesz, igy a

2-x+2-y = x+10,
8 .x+py y = 48
egyenletek hatdrozzak meg, amelyekbdl
32
y(py) = ﬁ

Amikor py = 8, akkor pont mindegy Eldiordnak, hogy mire kolti a pénzét, tojasra vagy
spendtra. Ekkor 0 és 4 kozott barmennyi spendtot vehet. Ezeket dsszegezve:

16%217‘,7 ha p, < 8;
y(py): [04}7 haPy:&
0, ha p, > 8.

b. A py =6 dr mellett a koltségvetési egyenes meredeksége (az drarany ellentett-

je): o
b0y

Py 6
fgy, ha létezik a kozombosségi gorbének toréspontja, az lesz az optimum. Toréspont

pontosan akkor 1étezik, ha a fogyaszté nem tud legalabb 10 tojast venni. Ez akkor tel-

jestil, ha
m < pyx-10,
m < 80.
Ekkor optimumban:
2.x+2-y = x+10,
8-x+6-y = m.
Ezekbdl az egyenletekbdl:
(m) = 80—m
A T

A fenti eseteket 9sszegezve a spendt Engel-gorbéje:

%, ha m < 80;

0, ha m > 80.
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€. A megadott drak és jovedelem kornyezetében

32

y(Py) = m

Ez py-ban névekvd, vagyis ahogy n6 a spendt dra, egyre tobbet vesz beldle Eldiora. fgy
a spenét Giffen-jészdg.

d. Mivel a spendt a megadott drak és jovedelem kornyezetében Giffen-jészag,
ezért inferior j0szdg is. Persze a definicidval is indokolhatunk. Ebben a kdrnyezetben

80—m
y(m) = —5=-

Ez m-ben csokkend, vagyis ahogy né jovedelem, egyre kevesebb spenétot vesz Eldiora.
Igy a spenét inferior j6szég.

Vissza a feladathoz



A SLUTSKY-EGYENLET

o
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1. feladat: Az dtlagdidk hasznossdgi fiiggvénye pozitiv monoton transzformacidja
az

Alw

U(x,y) =xiy

figgvénynek. Ezért az adé kivetése elbtt a didk

_ 112000

T 471000 —
konyvet védsdrolt.
Az ad¢ kivetése utani fogyasztisa
1 12000

!/

=-—=2.

Y =400~

konyv. A teljes arhatds ezért:
TH=x—x=-0.5.
A Slutsky-féle jovedelemkompenzicio:
Am = Ap -x =200 3 = 600.
A kompenzalt jovedelem melleti fogyasztdsa:

112000+ 600

1 1200 =2.625.

Ebbdl a helyettesitési hatds:
HH =x" —x=—0.375.
A jovedelmi hatds pedig:
JH=TH—HH = (X —x") = —0.125.

Vissza a feladathoz

2. feladat: Lajoska preferencidi kvazilinedrisak, elég jovedelme van ahhoz, hogy
mind a két joszagot fogyassza. Tudjuk, hogy emiatt belsd pontban fogyaszt, azaz

14 ;1
2 _q ——
: (Inx) T

mindenképpen.
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Ekkor azt is tudjuk, hogy a paradicsomos kdposzta dranak megvaltozasa csak helyet-
tesitési hatdst von maga utdn, hiszen a jovedelmi hatds sziikségképpen zérus. Emiatt a
teljes drhatas egyenld a helyettesitési hatdssal. Az elsé arvaltozas teljes hatasa:

A2 a1 1 1 1

A madsodik arvaltozas teljes hatasa:
N R S S S S

Ebbdl

Vissza a feladathoz

3. feladat: Miutdn T(iisi) K(ati) szdmadra a javak tokéletes kiegészitdk, ezért az ar-
véltozas helyettesitési hatédsa:
HH =0,

és 1gy a teljes hatds a jovedelmi hatdssal egyezik meg.
TH=JH.
Az eredeti arak mellett T(iisi) K(ati) feladata a kovetkezd alakot olti:

max {min {2k;3cs}},
2k +18cs = m.

Az optimum a toréspontban van, ezért tudjuk, hogy

2k = 3cs,

amibdl 5
= —k.

cs 3

Ezt a feltételbe visszahelyettesitve kapjuk, hogy

m m

k=———=—.
2+18x% 14
Jeloljiik most azt, hogy hdnyszorosdra novekedett az ar az a véltozéval. Az \j arak
mellett a kavé iranti kereslete (hasonlé médon kiszamitva):

r m
T 2a+12°
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Miutén a teljes hatds egyenl a jovedelmi hatdssal, ezért

TH=Fk —k=-03k=JH,

amibdl
K =0.7k.
Behelyettesitve:
m m
=0.7—
2a+12 14’
amibdl

a=4.

Vissza a feladathoz

182

4. feladat: Vivien hasznosségi fiiggvénye — pozitiv monoton transzformdaciéval —

roppant egyszerd alakra hozhaté:

Uy (t,k) =1k,

azaz szimmetrikus Cobb—Douglas-alaki. A megadott adatokbdl tudjuk, hogy kezdetben

e = 3
1m
Xx = ==
k 23
ahol m Vivien jovedelme. Az drvéltozas:
A[Jk =2.

Slutsky-kompenzicids esetben:

1m m
Am=Ap, - x, =2 - —— = —.
m Pk " Xk 273 3
A kompenziciot kovetd kereslete:
" 1 m +Am
X, = —
k=25
A végsé kereslet:
/ lm
X, ==-—.
k=25
A jovedelmi hatds:
’ " 1m 1 m+Am
JH = =—-——=
T T 52 s
Ilm 1m+% 1
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Mivel
ezért

Vissza a feladathoz

5. feladat: A hasznossagfiiggvénye:

U(t,c) =min(2-t,c).
Ebbdl kdvetkezden optimumban:

2-tF=c".
A koltségvetési korlat:
prt +pe-ct=m.
Ez alapjén az eredeti ar melletti fogyasztas:
40-t4+10-cp =40-14 +10-2-1t4 = 60-14 = 480,

azaz

th =38, cq = 16.
Az 4j ar (pl.) melletti fogyasztds:

40-tc+pl-cc = (40+2-pl) -1c = 480,

azaz
480 960

Ta0+2-p0 CTa0+2

Még ki kell szdmolnunk a fogyasztdst az 4j ar mellett, ha jovedelmét annyira megnovel-
jiik, hogy éppen el tudja érni az eredeti hasznossagét. A hasznossagfiiggvény alakjabol
kovetkezden ilyen jovedelem mellett djra a (8,16) kosarat fogja vésarolni.!

Ic

tp =8, cp = 16.
Ez alapjén a jovedelmi hatés:

960

- _16=-4
40+2-pl.

cc—CB

Ebbdl:
960 = 12-(40+2- p) = 480+24- p.. = pl. =20.

Vissza a feladathoz

!Béarmilyen legaldbb ilyen hasznos kosérban legaldbb ennyi kell mindkét j6szagbol, és a j6szdgok dra pozi-
tiv, tehdt a legolcsébb joszdgkosdr, amely legaldbb ilyen hasznos, maga az eredeti kosdr.
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6. feladat:

a. A p, =12 ar mellett a fogyaszté nem tud 10 darab tojast vasdrolni, igy a legma-
gasabb elérhet6 kdzombosségi gorbének biztos lesz toréspontja. Az eredeti, py, = 4 4r
mellett a koltségvetési egyenes meredeksége (az drardny ellentettje):

Ez meredekebb, mint a k6zombosségi gorbe —1 meredekségli része, de laposabb, mint
a kozombosségi gorbe fiiggbleges része, igy az optimum épp a toréspontban lesz. (A t6-
résponttdl jobbra [MRS(x,y)| < px/py, igy megéri x jészdgot y-ra cserélni, a toréspont-
tdl felfelé pedig y semleges, igy megéri x-re cserélni.) Eszerint az optimdlis vélasztast
az eredeti drak mellett a

2.x44+2-y4 = x4+10,

12-x4+4-y4 = 60
egyenesek hatdrozzdk meg, amelyekbdl

)CA:47 yA:3.
YA

>
T

Az ij py, =9 4r és Slutsky-féle kompenzacio mellett a (4,3) joszdgkosarat ismét meg
lehet vdsdrolni, és az drardny p./p, = 4/3. Ekkor a (4,3) ponton dthaladé koltség-
vetési egyenes megint meredekebb, mint a ponton athaladé k6zombosségi gorbe —1
meredekségli része, és laposabb, mint a fiiggbleges része.
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sy

T A 10
TB

[gy az optimalis vélasztds ismét a toréspont lesz, vagyis:
xp =4, yp =3.
Ezek alapjdn az arvaltozds Slutsky-féle helyettesitési hatdsa:
HH =yp—ys=0.

Az 1j drardny és nem kompenzalt jovedelem mellett is igaz, hogy Eldiordnak nincs pén-
ze 10 tojdsra, illetve a koltségvetési egyenes még mindig meredekebb, mint a kozom-
bosségi gorbék —1 meredekségli része, igyhogy az optimum megint éppen toréspontba
esik. Igy az optimumot meghatdrozé egyenletek:

2:xc+2-y¢ = xc+10,

12-x¢+9-y¢ = 60,

amelyekbdl:
XA = 2, Yc = 4.
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sy

Tco TA 10
B

Ezek alapjan az arvéltozas Slutsky-féle jovedelmi hatdsa:
HH=yc—yp=—1.

b. A teljes hatds negativ, gyhogy itt a spendt Giffen-joszdg volt. Egyébként a
negativ teljes hatdsbdl az is latszik, hogy inferior j6szdg, de az kovetkezik abbdl is,
hogy Giffen.

Vissza a feladathoz

7. feladat:

a. Az eredeti fogyasztds az MRS-feltétel és a koltségvetési korlat alapjan:

p.
IMRS(xa,y4)| = =,
Dy
3
V.
= 1,
1
xa =9,
Dx XA+ py-ya = m,
1-94+1-y4 = 20,

ya = 11.
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Jeloljiikk (xg,yE)-vel azt a kosarat, amelyet az egyenértékii viltozas mellett fogyaszt.
(Ha ad hat garast, és nincs drvaltozds.) Mivel az drardny nem véltozik, xg = x4 =9, és
a koltségvetési korlatbol

YE =20—6-1 *XE =5.

(Lehetne abbdl probléma, hogy nincs elég pénze megvenni 9 mosdszert. Ekkor az yg-re
kapott érték negativ lett volna, de most szerencsére nem igy volt.)

Ha bekovetkezik az drvéltozds, az dj 4r melletti vélasztds ismét az MRS-feltétel és a
koltségvetési korlat alapjan

)4
[MRS(xc,yc)l = ==,
Py
3
N
= Po
(3>2
Xc = - )
Px
PrXc+py-ye = m,
9
7+YC = 207
X
9
yC = 20—7

X

Az egyenértéki valtozds definici6ja alapjdn, ha hat garast fizet és nincs drvéltozds, az
pont olyan j6 neki, mintha jovedelme valtozatlan, de van arvaltozas, azaz:

U(xg,ye) = Ul(xc,yc)-
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Ebbe behelyettesitve az optimélis fogyasztdsokat:

U(xg,ye) = Ulxc,yc)s
6-\xg+ye = 6-\/xc+yc,
2
3 9
6-V9+5 = 6- (—,) +20- =,
Px Px
18 9
23 = 204+, -,
Px  Px
9
3 == Ve
Px
pe = 3

Ebbdl:

RO

Csak egy bokkend van. Mi koze ezeknek a mosdszerfogyasztasoknak a helyettesitési
hatdshoz? Hiszen a Hicks-féle kompenzacié nem elvenne, hanem adna pénzt Alfonz-
nak, hogy az Uj drak mellett is elérhesse eredeti hasznossagat. Csakhogy Alfonz hasz-
nossagfiiggvénye kvazilinedris, és mivel az dj drak mellett vasarol y-bdl is, ha plusz
jovedelmet kap, azt is mind y-ra kolti. Azaz a mosészerfogyasztas Uj drak és Hicks-féle
kompenzécié mellett is
XBp = XCc = l,
igy
HH=xp—xp=1-3=-2,

JH:foxB=171:O.

Vissza a feladathoz
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1. feladat: Alberto k6zombosségi gorbéi a
c=2k

skédlaegyenes mentén tornek be, és L-alakdak, hiszen szdmadra a jészdgok tokéletes ki-
egészitok.

a. Kezdetben jovedelme:
(3,1) - (2000,6000) = 12000 garas.

Egy csésze kavé ara pedig:

3x14+1%x2=35,
tehat
2000
5
csészét fogyaszt, amihez
4800

kockacukrot hasznal.

b. Az arvéltozds utdn jovedelme:
(3,0.5) - (2000,6000) = 9000 garas,

egy csésze kavé dra
3x14+0.5%x2=4.

Ekkor tehat

csészét fogyaszt, és

kockacukrot hasznal.
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C. A teljes hatds tehat:
4500 — 4800 = —300.
Miutén a preferencidk tokéletes kiegészitSk, ezért a helyettesitési hatds zérus 1évén:
TH=JH-+KJH.

A jovedelmi hatds kiszdmitdsdhoz tételezziik fel, hogy az drvéltozds nem érintette a
jovedelmet. Ekkor (hipotetikusan)

12000

YR 3000

csésze kavét, illetve
6000

kockacukrot fogyaszt. A jovedelmi hatds tehat:
JH = 6000 — 4800 = 1200.
Ebbdl a készletjovedelmi hatds:

KJH = 4500 — 6000 = —1500.

Vissza a feladathoz

2. feladat: Miutdn a f6konyvel§ elfogadta a szerz&dést, emiatt megvaltozott a kész-
letpontja. A heti 168 6rdbdl 10-et éneklésre fordit, marad 158 6rdja. Cserébe kap

10 %500 = 5000
forintot, ami az eddig Osszespdrolt pénzével egyiitt azt jelenti, hogy készlete az
(wy, 0,) = (158,23400)
pont lesz. Ekkor a megoldand6 haszonmaximalizaldsi feladata:
max {xm}
x,m

wx+m = wx158+23400,

hiszen az Osszes tobbi joszdgra forditott jovedelmének egységara éppen 1. Tudjuk azt
is, hogy szimmetrikus C-D preferencidk esetén a kereslete a szabadid6bdl:

e 1w*158+23400
) w ’
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Py

Ha ezt egyenl6vé tessziik a megadott
158—-40=118

értékkel, akkor
1 wx 158 + 23400
1M8=—
2 w
amibdl
w = 300.

Vissza a feladathoz

3.feladat: Az MRS-feltételekbd]l megkapjuk a (bruttd) keresleti fiiggvényeket:

10—-2-xy 10—
|MRSNy (xny, yvy)| = fv - % =y =~ Px.
8—-2-x ] —
IMRSp (xar,ym)| - = fM = % =Xy = 2p".
A 4 dolldros arat behelyettesitve:
10—4 8—4
vy =——=3 =5 =2

Mivel Nyuszika nett6 kereslete kétszerese a Medve nett6 keresletének:

k k
XNy = Z(XM—E)

2
k k
3-3 2(2—5)7
k
1 —_ 57
ko= 2.

Vissza a feladathoz
4. feladat:

a. Hogy kevesebb nullit kelljen irni, az egyéb joszdgokra koltott jovedelmemet
1000 forintokban mérem. Ezt most megtehetem, mert a hasznossagfiiggvény mono-
ton transzformaciojat jelenti. (Példaul kvazilinedris hasznossagfiiggvénynél nem lehet-
ne ezt csindlni. Onnek nem musz4j ebben a megolddsban sem igy tennie.) A Cobb—
Douglas-tulajdonsdg alapjan

1 32000
* = —_— =
G = 4 1000 ’
332000
* = —_— =
Y= 3000 T 2%
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b. Az a. pontban kiszdmolt(8,24) optimalis kosdrra még éppen nem vonatkozik
a kedvezményes drazds. igy a 8 GB adatforgalom tovébbra is 8000 forintba keriil, épp
24000 forintom marad madsra, széval a koltségvetési halmaz hataran leszek.
Konkrétan a koltségvetési halmazom hatdra Iényegében két szakaszbodl dll. Amig G <
8, addig a hatér az
y=32-G

egyenes. Utdna, ha G > 8, a hatdr a (8,24) ponton 4thaladd, —% meredekségli egyenes,

vagyis
1

y=24—(G-8) 7 =28-G- .

N =

fgy a hatart leir6 egyenlet

Qy

c. Egyszer( szdmoldssal

Iy
MRS(G, = —.=Z,
|MRS(G,y)| 3G

1 24
MRS(8,24)] = --—=1.
IMRS(8,24)] 38

Azzal is érvelhetiink, hogy (8,24) az eredeti optimum, és abban az optimumban

1
IMRS(8,24)] = 2G = 1=t

Py
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d. Az el6z6 két pontban leirtak alapjdn a (8,24) ponton dthaladé k6zombosségi

gorbét metszi a koltségvetési korldtunk.

(N \

32
28
24

. >
8 32 56 G

Konkrétan a helyettesitési hatararany nagyobb, mint a koltségvetési korlat G > 8 eset-
ben kapott meredekségének abszolit értéke. Ez azt jelenti, hogy nekem tobb pénzt ér

egy
ven

margindlis mennyiségi gigabyte, mint amennyiért megvehetem. Igy fogok is még
ni valamennyit, az ij optimum valahol a lildval jelolt szakaszon lesz.

(¥ 3

32
28
24

8 32 56 G

Keressiik tehat a koltségvetési korlatnak erre a szakaszdra es6 pontot, amely maximali-

z4l;

a a hasznossagot. Az MRS-feltételbdl:
mrs(c*y| = B,
Py
1 y*

*
Rl W N =
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A koltségvetési korlat relevans szakaszat igazab6l mar kordbban levezettiik, de ha azt
a 1épést at szeretnénk ugrani, a kovetkezGképpen jarhatunk el. Tudjuk, hogy a (8,24)
rajta van a koltségvetési korlaton. A c. részben azt is lattuk, hogy az optimum azon a
részen lesz, ahol a koltségvetési korlat meredeksége f%. Igy csindlhatunk tgy, mintha
(8,24) lenne a készletiink, és az drak ardnya % lenne, ez pont j6 koltségvetési halmazt
hatdroz meg.

8-1+24-2=G-1+y-2.

Optimumban:
8- 14242 = G*-1+y*-2,
56 = G*~H—;G*-27
56 = 4-G*,
14 = G,
yo= ;-G*:ﬂ.

Ezt megkaphatjuk a Cobb—Douglas-tulajdonsdgbdl is:

8-1+24-2
G ="y
4.1

Vigydzni kell azonban arra, hogy mit tekintiink jovedelemnek. Az eredeti, 32000 forin-
tos jovedelem mds eredményre vezetne:

43—] =16.
2
Ez nem j6 megoldds. A probléma az, hogy a 32000 forintot nem édllandé arardnyon
véltjuk 4t gigabyte-okra. Ha a (8,24) készletbdl indulunk ki, ezt a problémét megke-
riiljiik, mert az a pont a koltségvetési korlat mindkét szakaszdn rajta van. Széval ne
hasznaljuk ész nélkiil a Cobb—Douglas-tulajdonsagot.

Vissza a feladathoz
5. feladat:

a. Jeldlje Etel pezsg6fogyasztasat a C, pihenéssel toltott idejét az R. Ekkor hasz-
nossagfiiggvénye:
U(R,C) = min(R,C).

Optimumban:
R*=C".
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Kezdetben dsszesen 1000 garasa és R ideje van, igy a koltségvetési korlat:
w-R+1000=w-R+p-C.
Ebbe behelyettesitve az optimumfeltételt és azt, hogy R = 300:

w-3004+1000=w-R*+p-C* =R*- (w+p),

azaz:
R — w3004 1000
N w+p '
Tudjuk, hogy w = 10 6rabér mellett 200 6rat pihen, azaz:
-300+ 1000
200 = b,
10+p
10-300+ 1000
200 = 7+,
10+p
2000+ 200- p =4 000,
p=10.

b. Az el6z8 pontbdl barmilyen adott w Grabérre az optimalis pihenés:

1000 4w - 300
R (w) = — W
() 10+ w
Mivel L+ R = R, azt kapjuk hogy:

1000 +w-300 _ 2000
104+w T 104w’

L(w) =300—R*(w) =300—
Vissza a feladathoz
6. feladat:

a. Mivel 8 6rat dolgozik a 24-bSl:
R—L=24—8=16=R".

Az MRS-feltételbdl:

IMRS(R*,Cc*)| = PR,
pc
84 _w
N

196
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Ebbe behelyettesitve a kordbban megkapott R* = 16 értéket:

= W’

=k
2

= w
Mivel R* =16 >0, és C* =w-L* = 21-8 = 168 > 0, jogosan hasznaltuk az MRS-
feltételt.
b. Mivel 15 érat dolgozik a 24-bdl:
R-L'=24-15=9=FR.

Jeloljiik az 4j 6rabért w'-vel! Ismét az MRS-feltételbdl:

MRS(R.C)| = T
&
N
o
\/§ - 9
28 = W,

A fogyasztas:
C'=w'L'=28-15=420.

Mivel ' =9 > 0 és C' = 420 > 0, jogosan hasznéltuk az MRS-feltételt.

c. Ha Pifi L < 8 ¢6rét dolgozik, akkor fizetése tovdbbra is 21- L. De ha L > 8 ¢6rat
dolgozik, akkor fizetése

w-8+4W-(L—8)=21-8424-(L—8)=24-L—24.

Ennyit fog fogyasztdsra kolteni. De nekiink tulajdonképpen (R,C) koordindta-
rendszerben kéne a koltségvetési korlat, mivel az MRS(R,C) ebben a koordinita-
rendszerben ir le meredekséget. Az elSbbiek alapjdn, ha nem tilérazik, akkor C =21-L,
ha tilérazik, akkor pedig C = 24 - L —24. Ebbd] mar csak L-t kéne eltiintetni. Ez sze-
rencsére nem nehéz, mivel L = 24 — R. Igy az R = 16 pontban megtoré koltségvetési
egyenes egyenlete

21-(24—R) ha R > 16
C=
24-(24—R)—24 haR<16.

Ugyanez lerajzolva:
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168 |-

16 24 R

A (16,168) torésponton dthalad6 kozombosségi gorbe meredekségét a (16,168)
pontban mdr kiszdmoltuk az a. feladatrészben. Ez

IMRS(16,168)| = 21.

Ez azt jelenti, hogy egy margindlis orét a szabadidejébodl eladna 21 egység fogyasztasra
kolthet6 jovedelemért cserébe. A koltségvetési egyenes meredeksége R < 16 mellett
24. Ez azt jelenti, hogy a véllalat tobb mint 21 egység fogyasztdsra kolthetd jovedelmet
ajanl a szabadid6ért cserébe. Igy a fogyaszté jobban jér, ha elad még valamennyit az
idejébol.

552

168 |-
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A fenti dbran tiirkizzel van dbrdzolva a torésponton dthaladé kozombosségi gorbe. A
koltségvetési egyenes vildgoszolddel jelolt szakasza efolé esik, az ott 1évé pontokhoz
nagyobb hasznossag tartozik, mint a térésponthoz. Ezek koziil keressiik a legnagyobb

hasznossdggal rendelkezd pontot.

c

552

168 |-

12.25 16

Errdl a pontrdl az aldbbiakat tudjuk:

1. Rajta van a koltségvetési egyenes tilérazos szakaszan.
2. A k6zombosségi gorbe itt érinti a koltségvetési egyenest.

Vagyis az alabbi egyenletrendszer megoldasat keressiik:

C=552—-24 R,
|[MRS(R,C)| = 24.
Az MRS-feltételbdl:
[MRS(R,C)| = 24,
84
— =24,
VR
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Ez tulajdonképpen meg is vdlaszolta a kérdést, mivel ebbdl:
L=24—R=11.75.

Az MRS-feltételt haszndlhattuk, mert pozitiv Pifi fizetése, igy pozitiv lesz C is. De ha
valakit érdekelne C pontos értéke: a koltségvetési korldtbol

C=552—24-R,
C =552—24-12.25,

C =258.

d. Ismét,torik” a koltségvetési egyenes:

21-(24—R), ha R > 16;
C=
21-(24—16)+w-(16—R), haR < 16.

A (16,168) torésponton dthaladé kozombosségi gérbe meredekségét a (16, 168) pont-
ban mar kiszdmoltuk az a. feladatrészben. Ez

IMRS(16,120)| = 21.

Kérdés, hogy milyen w tilérabér mellett hajlandé Pifi kimozdulni ebbdl a pontbdl.
Amennyiben
w < |MRS(16,168)|,

Pifi nem fog tobbet dolgozni, mivel ekkor tobbre értékeli a maradék szabadidejét, mint
a vallalat. Igy mostantdl csak azzal az esettel foglalkozunk, amikor

w > |MRS(16,168)|.
Ekkor Pifi valamennyit fog tdlérdzni, igy optimumban teljesiilnek a

C=168+16-w—W-R,

IMRS(R,C)| = w
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egyenletek. A masodik egyenletbdl, felhaszndlva, hogy R = 9-t szeretnénk elérni:

IMRS(R,C)| =,
84
Loy

VR
84
3"
28—

(Ismét nyilvan belsd ponti a megoldds, nem baj, hogy hasznaltuk az MRS-feltételt.)

Vissza a feladathoz

201
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1. feladat: F. F. preferencidi kvézilinedrisak, ezért a NFTV abszolut értéke egyenld
a CV-vel és az EV-vel. Erre a kett6re kérdez ra (ebben a sorrendben) a feladat. Eppen
ezért elég kiszdmitani a NFTV-t.

Mivel kvdzilinedrisak a preferencidk, és F. F. jovedelme ,,magas”, ezért bels6 pontban
fogyaszt. Emiatt érvényes az érintési feltétel, azaz:

2 !
<200m7m7> —200—m = pT’",

Ebbd] a mamutborda irdnti keresletének fiiggvénye:

m=200— pp,.
Ha
pm =40,= m =160,
és ha
Pm =50,= m=150.
Ebbdl

(160 + 150)

NFTV = (40— 50) = —1550.

A két kérdésre tehat egyardnt 1550 a helyes vélasz.
Vissza a feladathoz

2. feladat: Preferencke preferencidi kvazilinedrisak, a masik joszdg dra egységnyi,

ezért — hasonloképpen, mint az el6z6 feladatban — az inverz keresleti fiiggvényét meg-
kapjuk, ha a hasznossagi fliggvényében a nemlinedris részt ¢ szerint derivaljuk:

!
(at—12> =a—2t=p.

Ilyen linedris inverz keresleti fliggvény mellett a NFT:

(a—p) (“32)
R

a—p
p ) .
A feltétel szerint ezek a p = 40 ar mellett egyenlek:

(a—40)2(“—240) 40 (a—240> '

A tortaért kifizetett pénzdsszeg:
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Ebbdl:

a =120,
amibdl:

a—p 120 —40
= = —— =40.
(7))
Vissza a feladathoz

3. feladat:

Irsa Albert preferencidi kvazilinedrisak, a masik jészdg dra egységnyi,
ezért — hasonléképpen, mint az el6z6 feladatban — az inverz keresleti fliggvényét meg-
kapjuk, ha a hasznossagi fliggvényében a nemlinedris részt x szerint derivdljuk:

!
(—0.519)c2 +ax) =a—bx=p.
a.

A szarvaspdstétomra forditott 6sszeg ezek utdn:

a—p
14 b .
Ennek maximuma a

értéknél van.

_a
P=3

b. A nett6 fogyasztdi tobblet:

vpp_ la=p) (@=p)
2 b
Behelyettesitve:
a—%5 (a—% _ ﬁ
2 b 8b°
Vissza a feladathoz
4. feladat:

Quasimodo hasznossagi fiiggvénye kvazilinedris, ezért a haszonmaxima-
lizalasi feladatdnak megolddsa egyszeriisodik:

2
max {ax - = —0—y} s
xy 2
pxt+y=m,
ahol m a jovedelme. Miutdn ez elegendSen nagy, ezért érvényes az érintési feltétel:
P _ MU, (x7y )

_a—x
1 MUy(x,y) 1~
amibdl az inverz keresleti fliggvénye:

p=a—x.
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a. Fogyasztdi tobblete a p = 6 4r mellett

FT(6) = (a—26)x: (a—26)2 s,

amibdl:
{a1 =10} és {ap =2}.
Ezek koziil nyilvédn csak a p = 6 4rndl nagyobb
a=10

lehet megoldés.

b. Miutdn a preferencidk kvazilinedrisak, ezért az egyenértéki véltozds egyenls a
fogyasztdi tobblet valtozasaval:

EV (Ap) = AFT.
Az \j p’ 4r melletti fogyasztéi tobblet ezek szerint:
FT+AFT =125,
ezért:

(10— p)?

FT (p') = 5

=12.5,
amibdl:
{p' =15} és {p' =5}.

Ezek koziil nyilvdn csak a
/

=5
lehet érvényes megoldds.

Vissza a feladathoz

5. feladat: Mind Emese, mind Zombor hasznossdgi fiiggvénye kvazilinedris, ezért
belsd ponti megolddsban, azaz, ha a jovedelem elég nagy, a

MU
P = MRS(n,y) = S (.Y)
Py M Uy (n7 y )
feltételbSl Emese (inverz) keresleti fiiggvénye:
pn="70—10n,
Zomboré:
pn=a—4n.
Kvdzilinerdis esetben:
CV = AFT,,

tehdt mindkét esetben csak a nettd fogyasztdi tobblet valtozasat kell kiszamitanunk.
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Emese esetében:

8 = 70—10nF(8) — nf(8)=62,
10 = 70—10nF(10) — nf(10) =6,
6246
AFTE (8 10)‘ - ‘(i) 8- 10) =12.2,
mig Zombor esetében:
7 7 a—8
8 = a—4n“(8) — n°(8)= 7
: ~10
10 = a—4n”(10) — nEZ(1o):"4 7
2a—18 a—9
AFTZ (8 =5 1 ‘: T
arz7(s 10 =2 10 =
Mivel:
‘AFTnZ (8 10)‘ - ‘AFTHE (8 10)’ — 103,
ezért: 9
477 _103=122,
amibdl:
a=54.

Vissza a feladathoz
6. feladat:

a. Legyen M. A. hasznossagfiiggvénye:

U(x,y) =x-y.

(Barmilyen monoton transzformacié is j6.) A Cobb—-Douglas-tulajdonsdg alapjan:

A forradalom el&tti drak egyenlSek, igyhogy legyen p; = py = p. A hasznossag eredeti
ar mellett, ha jovedelme 1 — o részér6l lemond az arvaltozas elkeriilése végett:
1 am 1 a- a?-m?
Uy ) =5 ot 2= 2
2 px 2 py 4-p
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A hasznossag 1j dr és teljes jovedelem mellett:

mo1
4-px 2

N =

U',y) =

A két hasznossag egyenld:
Ulx'y ) =U.y),

igy:

o?-m? _ m>
4.-p2 16-p?’

1

2

o = -,

4

o - 1

= 5

azaz jovedelme felér6]l mondana le.

b. A hasznossag eredeti ar és teljes jovedelem mellett:

U.5) =

A két hasznossag egyenld:

igy:
m2 B BZ m2
4-p2  16-p2’
4 = B
2 = B,

azaz kétszerezni kellene a jovedelmét, hogy olyan j6 legyen neki a forradalom utén,
mint el6tte. (Legaldbbis egy ideig.)

Vissza a feladathoz
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7. feladat:
a. A szoveg alapjan:
U(t,c) =min(2-t,c),

igy optimumban:
2-tF=c".

Illetve mivel optimumban mindent pénzt elkolt:
480 =40-1* + p. - c*.
Ebbe behelyettesitve a 2 -t* = ¢* egyenl&séget:
480 =40-1"+pc-2-1"* = (4042 p.) -1*,

vagyis:
N 480

o . . 960
T 40+2-p.]

=21 =—.
40+2-p,

Igy Schmetterling hasznosséga az eredeti 4r és jovedelem mellett:

960
Ut c¢) = —
(5e") 4042 pe

Ha kétszeresére n6 a kockacukor dra, de 160 pfenniggel nagyobb a jovedelme, akkor
fogyasztisa:

g 640 o 1280
T 40+4-p.’ T 40+4-p.
Ekkor hasznossédga:
1280
Ult,d)y=—".
)= 2740

A szoveg szerint 160 pfennig pont kompenzélja az drvéltozasért, igy a két hasznossdg
megegyezik:
Ut*,c)=U({,c).

Ebbdl:
960 1280
960-(40+4-p.) = 1280-(40+2-p.),
3-(40+4-p.) = 4-(40+2-p.),
1204+ 12-p. = 160+8-p,,
4.-p., = 40,
pe = 10.
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b. A fogyasztas eredeti ar mellett, ha e pfennigr6l lemond:
- 480—e 480 —e
f=—"7— =2 —7—.
40+4+2-10 4042-10
A fogyasztds kétszeres 4r és teljes jovedelem mellett:

v 480 o 960
T 40+4-100 T 404+4-10°

Ha legfeljebb e pfennigr6l mondana le, hogy elkeriilje az arvaltozast, akkor az elsd
hasznossdg egyenl$ a mdsodikkal (ez a legnagyobb pénzérték, amirdl le tud mondani
dgy, hogy ne romoljon a helyzete):

Uf,é)=U(,&).

Ebb
960—2-¢ 960

60 T80

960-2-¢ = 12-60,

e = 120.

Vissza a feladathoz
8. feladat:

a. Szamoljuk ki az inverz keresleti fliggvényt:

g=D(p) = 35-L,
2
p
2 - 135_
) q,
plg) = 70-2-q.

Ez alapjdn egy adott ¢ mennyiséghez tartozé brutté fogyasztéi tobbletem! :

70+70—-2-¢
BFT(q) = ————4=(10-q)-¢

Az 5, 10 és 20 hagymakarikds kiszerelésekhez tartoz6 brutté fogyasztdi tobbletek:

BFT(5) =325, BFT(10)=600, BFT(20)= 1000,

'Miért? Rajzoljon!
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b. A nett6 fogyasztéi tobblet a brutté fogyasztdi tobblet minusz az eladonak at-
adott tobblet, vagyis az 4r. Ez:

NFT(5) = BFT(5)—330=-5,
NFT(10) = BFT(10)—490 =110,
NFT(20) = BFT(20)—790 =210.

C. A bruttd fogyasztdi tobblet nem veszi figyelembe, hogy mennyit fizetek a j6-
sz4gért, pedig ez nekem nyilvan fontos. Ezért (és f6leg az el6addson elmondottak miatt)
a nett6 fogyasztdi tobblet alapjan dontok. Ez akkor a legnagyobb, ha 20 hagymakarikét
veszek. Egyébként felmeriilhet, hogy nem éri-e meg 20 + 5, 20 + 10 vagy esetleg 20 +
20 hagymakarikat venni. De ha utdnaszdmolunk, nem éri meg, mert

NFT(25) = BFT(25)—790—330=5,

NFT(30)

BFT(30) — 790 — 330 =5,

NFT(40) = BFT(40)— 790 — 790 = BFT(35) — 790 — 790 = —355.

Az utolsé egyenletben BFT (40) = BFT (35), mivel 35-nél tobb hagymakarikat ingyen
sem ennék. (Ldsd a keresleti fliggvényt!)

Vissza a feladathoz
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1. feladat: Miutan a > 10, ezért a p = 10 dr mellett mind a két fogyasztdi csoport
vésdrol a gyufdbdl. Az inverz keresleti fliggvényeket érdemes atalakitani keresleti fiigg-

vényekké:

gp = 30-2pp,
gND = a— DND-

Ezekbdl kapjuk, hogy azokban a pontokban, ahol mind a két csoport vasarol:

qg=30+a)—3p.

Ennek az aggregalt keresleti fliggvénynek az arrugalmassédga:

e(p)= —7F——.
(P)= Gora) —3p
A fogyasztok kiaddsdt maximalizal6 dr esetén €(p) = —1, igy a feltételt és az drat
behelyettesitve:
o0 30
T (30+a)-30  a’
amibdl:

a=15.

Vissza a feladathoz

2. feladat: A bevétel ott maximalis, ahol a kereslet arrugalmassaga éppen egységnyi

(azaz —1-gyel egyenld):
e(p)=—1
A
g=a—bp
alaku linedris keresleti fiiggvény drrugalmassaganak képlete:
_ _—br
T a—bq’

e(p)
A konkrét értékeket az optimumfeltételbe visszahelyettesitve:

—-0.5p _
6—-05p

amibdl a bevételmaximalizalé p* ér:

p*=6.
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Az optimélis bevétel ezek szerint:
TR(p*) =6x(6—0.5x6) =18.

Ha a fonok utasitdsara a
p=15p"=9

arat allapitja meg a cég, akkor a bevétel:
TR(p) =9%(6—0.5%9) =13.5,
igy az elvesztegetett bevétel:
TR(p*)—TR(p) =4.5.
Vissza a feladathoz
3.feladat: Miutdn a két inverz keresleti fliggvény tengelymetszetei kolcsondsen na-
gyobbak, mint a mdsik értékének fele, ezért a bevétel maximalizdldsandl az egyiittes ke-

resleti fiiggvényt kell vizsgalnunk. Ehhez el6szor alakitsuk 4t az inverz keresleti fiigg-
vényeket keresleti fiiggvénnyé, majd adjuk 6ssze Sket:

1
P0:29—§Q0 — Q():8’7—3P07

1
PB:35—EQ3 —  Qp=70-—2Pg,

Q0 =157—-5P.

Ott lesz a bevétel maximuma, ahol ennek a fiiggvénynek a rugalmassdga éppen minusz

egy:
5P

py—___ > _
¢(P)= 157 sp

—1,

amibdl a keresett ar:
P=157.

Ha Réka belép, és a bevételmaximalizal6 ar valtozik, akkor az 6 linedris
QOr =a—bP
keresleti fliggvényét is hozz4 kell adnunk az eddigi kereslethez:
0= (157+a)—(5+b)P.

Mivel valtozott a bevételmaximalizalé ar, méghozza 2.7 garassal csokkent, ezért ez az
Uj ar P = 13 lesz, és az aldbbi egyenldség is fenndll:

—(4b) 13 “

eP) = 57 ra) -G 13—
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Azt is tudjuk, hogy az 4j bevétel:
13- ((157+a)— (5+b)-13) = 1690,

amibdl
(157+a)— (5+b)-13 =130.

Az 4j, rugalmasségra vonatkozo () egyenletbe visszahelyettesitve:

—(5+b)-13 =—130,

amibdl:
b=35,
és ezt visszahelyettesitve:
a=103.
Réka keresleti gorbéje tehat:
QOr =103 —5P.

Vissza a feladathoz

4. feladat: A hazai szurkoldktdl akkor tudjuk a lehetS legnagyobb drbevételt begyfij-
teni, ha olyan 4rat vélasztunk, ahol a keresleti fiiggvényiik arrugalmassaganak abszolut
értéke éppen egységnyi, azaz:

ea(p)=-1.

Behelyettesitve az arrugalmassag képletébe a keresleti fiiggvényt:

—50p
=27
ea(P) = {50000 —50p =
amibdl:
= 1000.

E mellett az ar mellett
D4 (1000) = 100000 — 50 % 1000 = 50000

hazai szurkolé megy ki a meccsre. Ha 0sszesen 5000 hely marad iiresen a stadionban,
akkor
Dp(1000) = 50000 — 4 - 1000 = 60000 — 50000 — 5000 = 5000,

amibdl:
b =45.

Vissza a feladathoz
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5.feladat: A bevétel ott maximélis, ahol a kereslet drrugalmassaga éppen egységnyi
(azaz -1-gyel egyenl8) A g = a — bp alaku linedris keresleti fliggvény drrugalmassaga-
nak képlete:

8(p)fa7bq~

A konkrét értékeket az optimumfeltételbe visszahelyettesitve:

-0.5p
a—05p
amibdl a bevételmaximalizalé p* ér:
pi=a

a. Ha a f6nok 4ltal utasitidsba adott ar az optimalis ar b-szerese, akkor a bevétel
ebben az esetben:
TR (ba) = ba(a—0.5ba).

Ez az optimadlis
TR(a) =a(a—0.5q)

bevétel haromnegyede:

TR(ba) ba(a—0.5ba) 3

TR(a)  a(a—05a) 4

amibdl a b > 1feltétel miatt:
b=15.

b. Ha az elvesztegett bevétel 50 garas, akkor az optimdlis bevétel 200 garas:
TR(a) =a(a—0.5a) =200,

amibdl:
a=20.

Vissza a feladathoz
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6. feladat: A kereslet arrugalmassaganak képletét hasznalva:

I —p

2 90-p’

amibdl:
p =30.

Ha a bevétel maximalis lesz, akkor az 4j 4r melletti rugalmassdg éppen —1. Ismét a
rugalmassag képletét haszndlva:

amibdl:

Az els6 esetben a bevétel:

TR, = p1x(p1) =30(90—30) = 1800,
a mdsodikban a bevétel:

TRy = prx(p2) =45(90—45) = 2025,

tehat a bevétel
ATR=TR, —TR{ =2025— 1800 = 225

garassal nétt.

Vissza a feladathoz

7. feladat: A kereslet arrugalmassaganak képletét hasznalva:

.
2 450 —ap’
amibdl:
_ 150
=

Ha ezt az drat megemelem 75 forinttal, akkor a bevétel maximalis lesz, azaz az dj ar
melletti rugalmassag éppen —1. Ismét a rugalmassag képletét haszndlva:
—a(130475)

=" 7

450—a (130 4.75)

amibdl:
a=1.
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Az els6 esetben a bevétel:
TR; = p1x(p1) = 150 (450 — 150) = 45000,
a mdsodikban az 4r és a bevétel:
p2 = 150+75 = 225,

TRy = pax(pa) = 225 (450 — 225) = 50625,

tehat a bevétel
ATR = TR, — TRy = 50625 — 45000 = 5625

garassal nétt.

Vissza a feladathoz
8. feladat:

a. Nem szabad elfelejteni, hogy a keresleti fiiggvények nem vehetnek fel negativ
értéket, helyesebb lenne ezért

Dg(p) =max(10—2-p,0), Dg(p) =max(9—p,0)
alakban irni 6ket.! Ekkor az aggregilt keresleti fiiggvény:
0, ha9 < p;
Dgg(p) =D (p)+Dg(p) =4 99—, ha5 <p<9;

19-3.p, haO<p<5s.

b. Ha Dyg,(p) = 1, akkor meg kell nézni a fiiggvény mindegyik szakaszan, hogy
van-e megoldds:
0<p<5: 19-3-p=1 =p=6,

5<p<9: 9-p=1 =p=§,

8<p: 0+#1.

Ellendrizni kell, hogy a kapott p (ha volt ilyen) a keresleti fiiggvény megfeleld szaka-
széra esik-e. A p = 8 a megfeleld szakaszra (5 < p <9) esik, a p = 6 azonban nem,
mivel p=6>5,6s0 < p <5kéne. Azaz csak p = 8 mellett lesz 1 az aggregalt kereslet.

'De nem fogjuk, mert lustdk vagyunk, és gyakran nem szdrmazik ebbdl probléma.
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c. Behelyettesitve p = 8-at Hinsel keresleti fiiggvényébe:
Dy (7) = max(10—2-8,0) = max(—6,0) = 0.

Vissza a feladathoz

9. feladat: A Cobb-Douglas-tipusi hasznossagfiiggvénybdl szarmazé keresletek:

_ 1—
U (xr,y1) =x{ 3] 7%, Us(ay0) =5 -3y P
mp mp
xl(mhpx):a'i? xz(mZan): T
Px DPx
Ezek aggregdtuma:
xa(my,ma,py) = x1(my, px) +x2(mz, px),
mi ny
xA(mhmvax) = a7+B75
Px Px

XA(ml»mLPx) =
Ez az eredeti keresletekhez hasonldan szintén forditottan ardnyos az arral. Vagyis:

xa(my,my,px) - px =0 -my+B-my,

az egyiittes grillcsirkére koltott 6sszeg az artdl fiiggetlen. (Ha jovedelmiik nem véltozik,
konstans.) Ez nagyjabdl olyan, mintha egyiittes fogyasztdsukat is lefrnd egy ,.k06z0s”
Cobb-Douglas-tipust hasznossagfiiggvény.
Mivel 10 randos ar mellett 26 csirkét ettek:

a-mi+f-my

26
10 '
azaz mostani jovedelmilk mellett az aggregalt kereslet:

260
XA (Px) = 7
X

Ugyis gondolkodhatunk, hogy mivel a férj és a feleség is a jovedelme fix részét kolti
csirkére (C-D), egyiittesen is jovedelmiik fix részét koltik rd, 260 randot.

Vissza a feladathoz
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10. feladat:

a. Jeloljik g-val a vasdrolt mennyiséget. Fogyaszt6i tobbletet az inverz keresleti
fliggvénybdl szdmolunk:

gk = Dk(pk) =30—5- pk, ga = Da(pa) =20~ pa,

1
PK:6_§'6]K, pa=20—qa.

A fogyasztdi tobbletek:

(6—pk)-(30=5-pk) _ 5 2 (20—pa)-(20—=pa) _ 1 2
=2 .(6-— = —.(20— .
5 5 (6=pK), 5 5 (20— pa)
Ha mindkét orszagban 4 redl a bor ara:

NFTx =10,  NFT; = 128.

b. Az aggregilt keresleti fggvény:
0, ha 20 < p;
Dage(p) =Dk (p) +Da(p) =1 20—p, ha 6 < p <20;

50—-6-p, haO<p<eé.

c. Vizsgiljuk a fogyasztdi tobbletet a keresleti fiiggvény toréspontjdban!

A
p

20

\j

14 50 ¢
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Itt p = 6, és a keresleti fiiggvény azon szakaszan vagyunk, ahol csak Aragdnia vasa-
rol. A fogyasztdi tobblet:

1 2 1 2
20— =2.(20—6)2 =98,
2(0 p) 2(0 6)" =98

Azaz ennél magasabb ar mellett lesz 72 a fogyaszt6i tobblet (mert a fogyasztéi tobblet
arban csokkend). Ezért még mindig csak Aragénia fog vasarolni:

1
E-(ZO—p)2:72:>(20—p)2: 144 = p =8.

(Bér (20 —32) = 144, a p = 32 nem j6 megoldis.)
Vissza a feladathoz

11. feladat: A Cobb-Douglas-tulajdonsagot kihasznalva:

0(pospyum) = - o=
p07pfa - a+b po .
Ebbdl a jovedelemrugalmassag:
in| = do (po,pys.m) m _a 1 m 1
dm o(p,,,pﬂm) a+b p, ﬁ% ’

Hasonldképp 1-et kapnénk a fetasajtra is, igy a két jovedelemrugalmassag egyenld. Az
drakra és a jovedelemre nem volt sziikség.

Vissza a feladathoz
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1. feladat: Az egyensiilyi mennyiség esetén a kindlati drra és a keresleti arra a ko-
vetkezd Osszefiiggés teljesiil:
ps+1t=pa,

behelyettesitve a megfelel fliggvényekbe:

20+4g+1 = 100—2g.

Ebbdl:
80—t

q - 6 )

és %0
—1
pa=100-2 .
A beszedett 6sszes ado:
Tt 807 — 12

Az addzds utdni nett6 fogyasztéi tobblet:

pp— 40100—p) _ FEt (100-100425)

2 2
A feltétel szerint:
_ 42 _ _
T— 80t6 r_80-s <1007100+280 ’) —2FT.
Ebbdl:
t =20.

Vissza a feladathoz

2. feladat: Az adémentes eset roppant egyszer(, az ad6 kivetése kicsit bonyolitja a
helyzetet.

a. Azegyensilyi ar mellett a keresett mennyiség egyenl a kindlt mennyiséggel:
100 —2p = —20+p,

amibdl:
p =40.
b. Az egyenstlyi ar mellett az értékesitett zakok szamat vagy a keresleti, vagy a

kindlati fiiggvénybdl szamithatjuk:

q =100—-2x%40 = 20.
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C. Az adott 45 keresleti 4r mellett a keresett mennyiség:
gP =100 —2%45 = 10.
Ebbdl kapjuk, hogy a kindlt mennyiség:
¢ =10+9=19.

Ha t mennyiségi adét vetek ki a goly6allé zakora, akkor az eladok ugyanazt a mennyi-
séget csak az adéval megnovelt ar mellett hajlanddak eladni. Az 4j inverz kindlati fiigg-
vény ezért:

p= (20+q5) +1,

amibdl az dj kindlati fuggvény egyenlete:
qs =-20+p—t.

Ebbl:
1=-204+p—qg5=-20+45-19=6.

d. Azinverz keresleti fliggvény:
54 -
Az 1j ad6 melletti egyensilyban:
1
50 — 74= (20+q) +6,
ahonnan:

és igy az Osszes beszedett ado:

Vissza a feladathoz
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3. feladat: Ha egyenl6vé tessziik az inverz keresleti, illetve kinalati fiiggvény jobb
oldalét, akkor megkapjuk az egyenstilyi mennyiséget:

200 —g¢q 80+0.5¢,
g = 80.
Ebbdl az egyensulyi 4r:
p"=120.

Ennek kétharmadénél (p = 80) a kereslet:
80 =200 — g° — ¢ =120,

a kinalat:
80 =80+0.5¢° — ¢° =0.

A kett$ kiilonbsége a tilkereslet:
z=¢"—¢* =120-0= 120.

Vissza a feladathoz

4. feladat: Ha egyenl6vé tessziik az inverz keresleti, illetve kinalati fiiggvény jobb
oldalét, akkor megkapjuk az egyensiilyi mennyiséget:

a—qg = 40+0,5¢,
L2, w0
T = 3T

Ebbdl az egyensulyi ar:

A keresleti, illetve kindlati fiiggvény:

T = o5

Az egyenstilyi dr kétharmada mellett a keresett, illetve kindlt mennyiség:

o 2180y T,
3\3 3 9 9’
3 (3a+%)—40 4 400
3B4r3) 7w 2,
0.5 9

160

9
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A kett§ kiilonbségének kell egyenldnek lenni a tilkereslet értékével:
T, 160N (4, 400 3 240 _ o
9" 9 9> 9) 9 9 7

a = 100.

amibdl:

Vissza a feladathoz

5.feladat: Ahhoz, hogy a keresett, illetve kindlt mennyiségeket ki tudjuk szdmitani,
eld kell éllitanunk a keresleti és kindlati figgvényeket:

a. Ezek rendre:

¢ = 100-p",
qs = —10+pS.

Ha a keresett mennyiség egy p? = p% = p ar mellett kétszerese a kindlt mennyiségnek,
akkor:
100—p=2(—10+p),

amibdl ez a szabdlyozott p ar:
p =40.

A keresett mennyiség ebbdl:
q° =100 —40 = 60.
Ezt a mennyiséget a sinketyere gyartdi csak a

60 =—10+ pS,
pS:7O

ar mellett kindljak. A mennyiségi tdmogatds mértéke tehat:
=p*—p=30
t(q)=p>—p =30,
és 1gy az Osszes tdmogatdsra koltott pénz:

T (q) = 14”5 = 1800.
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b. Ehhez a ponthoz sziikségiink van az eredeti egyensilyi drra:

» = PP=p
100—p? = —10+p5,
amibdl:
p" =55,
valamint az egyensilyi mennyiségre:
q" =45.

Most két tGton mehetiink tovdbb. Az elsd nagyobb szdmoldsigény(, de egyszertibb. Itt
kiszamitjuk, hogy mennyi az 0sszes tarsadalmi tobblet szabdlyozds és tdmogatds nél-

Kiil!
Y SS(q") =Y CS(q")+ ) PS(¢") —T(q").

Az 0ssztdmogatds ebben az esetben nyilvan
T (¢")=0.
Az 0szes fogyasztdi tobblet:
Y cs(q') =

az Osszes termeldi tobblet pedig:

(100 — 55)45 = 1012.5,

N =

(55—10)45 = 10125,

| —

tehat:

Y $S(q") =Y CS(q")+)_PS(q") — T (¢*) = 2025.
Ezek utdn kiszdmitjuk, mennyi az dsszes tirsadalmi tobblet szabdlyozds és tdmogatds
mellett. Az Osszes tdmogatast mar tudjuk:

T (60) = 1800.
Az 0sszes fogyasztdi tobblet:
Y cs(60) = % (100 —40) 60 = 1800,
az Osszes termeldi tobblet:
Y Ps(60) = % (70 — 10) 60 = 1800.

Ezekbdl:

Y 55(60) =Y CS(60)+ Y PS(60) — T (60) = 1800,
azaz az Osszes tarsadalmi tobblet

AY SS=Y"SS(q*)—) SS(60) = 2025 — 1800 = 225
egységgel csokken.
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A masik tuton alig kell szdmolni, ellenben észre kell venni azt, hogy a csokkenés egy
hidromszog teriilete. Egy olyan hdromszogé, amelynek alapja a mennyiségi tdmogatds
nagysdga, magassiga a szabdlyozas melletti és nélkiili mennyiségek kozti kiillonbség,

azaz 1 1
A SS:—t( D=S _ *):730 60— 45) = 225.
Yy 5t (g q") = 530( )
Vissza a feladathoz

6. feladat: Az egyensiilyi mennyiség esetén a kindlati arra és a keresleti drra a ko-
vetkezd Osszefiiggés teljesiil:
Ds+t=pag,
behelyettesitve a megfeleld fiiggvényekbe:
20+¢g+20 =100 —2gq.

Ebbdl:
q =20,

pa = 100—2%20 = 60.
A fogyasztok altal kifizetett pénzosszeg:
pa*q=60%20 = 1200,
A termelSk a kovetkez6 Osszeget kapjak:
ps*q=(pq—1)g=40%20=800.
A kett6 hanyadosa:
pa*xq 1200

—— =1.5.
Ds*q 800

Vissza a feladathoz

7.feladat: El6szor nézziilk meg, mennyi bevételre tesz szert Dalma a szerelmi béjital
piacan! Ehhez az egyensilyi mennyiséget és drat kell meghataroznunk. Tegyiik egyen-
16vé a keresett mennyiséget a kindlt mennyiséggel!

D(Ps) =200-0.5p; =2p;—50= S(Ps)'

Ebbdl az egyensiilyi ar és mennyiség, illetve bevétel:

ps = 100,
g5 = 150,
TR, = 15000.

Most vizsgaljuk meg, hogy az agyserkent$ piacdn elérhetS-e a tervezett adébevétel?
Ehhez az adé kivetése melletti egyensuly meghatdrozdsdhoz van sziikség. Az inverz



Megoldasok: Egyensuly 228

keresleti, illetve kindlati fiiggvények, valamint a keresleti és kindlati arak kozotti 6ssze-
fliggések a r = 100 adénagysdg esetén a kovetkezdk:

pe = 500-5q,
1

S

Pa = ﬁqzh

P2 = pS+100.

Ezekbdl az |
500 —5¢, = @qa + 100

egyenletet nyerjiik, amibdl az egyensulyi mennyiség és az adébevétel:

(Ia = 487
T, = 48x100=4800.

Andras legnagyobb banatdra Dalma
TR+ T, = 19800

teljes bevétele még akkor sem éri el a 20000-es nagysdgot, ha megkapnd az Osszes
addébevételt.

Vissza a feladathoz

8. feladat: Egyensiilyban a vevdk dltal keresett mennyiség az dltaluk fizetett dr mel-
lett megegyezik az eladdk 4ltal a kindlati dron kindlt mennyiséggel:

(") =50

Azt is tudjuk, hogy a f nagysdgi mennyiségi adé mellett

pd:ps—H.
Ezekbdl:
D(p*+t) = S(p'),
250-10(p* +1) = —50+10p".

Az egyensiilyi kindlati ar tehat az ad6 fiiggvényében:
pi(t)=15— lt.
2
Az egyensiilyi mennyiség az ad¢ fliggvényében:

g (t)=S(p* (1)) =-50+10 <157 %z) .
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a. Az addbevétel ezek utan:
1
T=tq"(t)=t (f50+ 10 (15 - 5;)) = 100t — 512,

amelynek maximuma a
t* =10.

érték mellett van.
b. Az 6sszes (optimdlis) adébevétel ezek utan:
T* =" ¢* () = 100" — 5t*2 = 500.

Vissza a feladathoz

9. feladat: Egyensilyban

Ha egyensilyban p = 48, akkor
150 -2-48 = a+48,

amibdl:
a==6.

Ha az elad6k behddolnak a maffidnak, akkor az egyenstilyban az eladott termék minden
egyes egysége utdn ndluk maradt 6sszeg a vevok dltal fizetett p drndl éppen a ¢ nagysagu
védelmi pénzzel kevesebb. Igy az 4j egyenstlyban:

150—2p =6+ (p—1).

A kereslet arrugalmassdga ebben a p arban éppen —2, azaz felhasznalva a kereslet
arrugalmassaganak képletét:

—2p
- _
€)= 150-25 = %
amibol:
p=150.

Ezt az értéket visszahelyettesitve az Uj egyensuly képletébe kapjuk, hogy:
150—-2-50=6+(50—1),

amibdl:
t=6.

Vissza a feladathoz
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10. feladat:

a. Az inverz kindlati fliggvény pont azt mutatja, hogy milyen 4r mellett lesz a
kindlt mennyiség g egység, igy:

ps(5) =4-5+10,

ps(5) =30.

b. Ha az ar 30 dolldr, akkor a keresett mennyiség (jeloljik ezt gp-vel):

PD(‘ID) =30,
70—2-gp = 30,
ZO:qD.

Ez nagyobb, mint a kindlt 5 egység, igy tilkereslet van.

C. 34 dolldros 4r mellett a keresett mennyiség:

pp(qp) =34,
70—2-gp = 34,
18 =gp,

a kindlt mennyiség pedig (jeloljiik ezt gg-sel):

ps(gs) =34,
4-gg+10 = 34,
gs = 6.

Az el6z6 pontban a keresett mennyiség 15 egységgel haladta meg a kindlt mennyiséget,
most csak 12 egységgel, ugyhogy csokkent a tulkereslet. Ami rendkiviil logikus, mivel
nétt az ar, és ez csokkentette a keresletet, illetve novelte a kindlatot. Mindkét hatas
csokkenti a tilkeresletet.
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Egyébként erre a feladatrészre ugy is vdlaszolhattunk volna, hogy el8szor kiszdmoljuk
a keresleti és kindlati fliggvényeket:

ps(q) =4-q+10,

ps(q)/4=5/2=q,
vagyis a kindlati fiiggvény S(p) = p/4 —5/2. Hasonloképpen
pp(q) =70-2-¢,
q=35-pp(q)/2,
vagyis a keresleti fiiggvény D(p) = 35 — p/2. Ekkor a 34 dolldros ar mellett:

S(34) =34/4—5)2,

5(34) =6,

D(34) =35—34/2,

D(34) =18,
és ebbdl ismét latjuk, hogy csokkent a tilkereslet.
d. Egyensilyban a ¢* mennyiség cserél gazdat p* dron. Vagyis mind a keresleti,
mind a kindlati oldal p* drral szembesiil, €s emellett a ¢* mennyiséget akarjdk fogyasz-

tani, illetve eladni. Ebbsl:

ps(q*) = pp(d"),
4. +10=70—2.4",

q" =10.
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Ugyanez a keresleti és kindlati fiiggvények fel6l megkozelitve:

p*/4-5/2=35-p"/2,

p* =50,
és az drat behelyettesitve valamelyik (S vagy D) fiiggvénybe:

D(50) =35-50,2,

D(50) = 10.

Vissza a feladathoz
11. feladat:

a. Egyensulyi 4r mellett a kereslet és a kindlat megegyezik. Ebbol:
D(p*)=12—p"=3-p"=8(p") = p* =3,

illetve:
¢"=D(3)=53)=9.

Az egyensilyi d&r—mennyiség par: (3,9).
b. A vevSk és eladdk dltal érzékelt ar kozti kiilonbség:

pp=ps-(1+71).

Egyenstlyban ezen arak mellett egyezik a kereslet és a kinalat:

D(pp) = S(p§)-
Fejezziik ki az egyensulyt 7 fliggvényében:

D(pp) = 12— pp = 12— pls- (1+ 1) =3 pls = S(p§),
12— p-(1+71)=3-p§,

, 12

I’S*m-,

illetve: 1
"=D(ph)=12——"-(1 .
¢ =Dipp) =12 - (1+7)
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A holtteherveszteség (rajzolgassunk!):

HTT = P -
— : _

HTT:6-1~(9712+712L13"):6-17~49%f: (3T)_3
447 4+ 447 8’
37 27 1
447 16’
3.t 1
441 4’
12-1 =4+,
T—i
INTH

A szamolds kozben! elhagytunk egy megoldast, ahol az dfa negativ lett volna. Elméle-
tileg ez is lehetséges, de ez nem lenne afa-emelés. A 14—1—5 afa melletti egyensulyi drak:

;o 2 12 11
O I R
11 4 15
Pp = Pg'(1+f):j'<1+ﬁ)_j7
és az egyenstlyi mennyiség:
1_3 /_g
q = Ps—4~

Vissza a feladathoz
12. feladat:
a. Egyensulyi ar mellett a kereslet és a kindlat megegyezik. Ebbdl egyszer(i szé-

moldassal:
(9k:px) = (5.5), (qr.p4) = (8,12).

! Amikor gyokot vontunk.
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b. Az aggregilt keresleti fiiggvény:?
0, ha 20 < p;
Dage(p) = Dk(p) +Da(p) ={ 20— p, ha 6 < p <20,
50—6-p, haO<p<6.
Az aggregilt kindlati fiiggvény:

0, ha p <0;

Sage(p) =Sk (p) +Salp) =14 P, ha 0> p <4,
2-p—4, had<p.

Egyensily a (¢*, p*) = (12,8) pontban van.

c. A fogyasztdi tobbletet lehet kiszdmolni. Ehhez az egyesiilés el6tti inverz keres-
leti fiiggvényekre van sziikségiink:

1
30-5p=p=6-<-ax

9k =
(6-5)-5 5
NFTx = ——=
K ) 2’
g4 = 20-p=p=20-4qa,
20—-12)-8
NFT, = (20-12)-8 _ 30,
2
meg persze az egyesiilés utdnira is:
(20—8)-12

p=20—qg= NFTy = =72.

2

Kasztilidban az egyesiilés utdn nulla a nett6 fogyasztéi tobblet, mivel p* = 8 mellett
ott nincs fogyasztds. Az egyesiilés utdni tobbletek 0sszege nagyobb, mint az egyesiilés
el6tti tobbletek Osszege, ezért a fogyasztok Osszesitett helyzete javult. Ugyanakkor
most az Osszes fogyasztéi tobblet Aragénidban keletkezik, szdval egy kasztiliai fo-
gyasztd valdszintileg nem érzi ugy, hogy javult a helyzet. (Nem Pareto-javitas tortént.)

Vissza a feladathoz

2Nem ismer&s?
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13. feladat:

a. Jeloljiik #-vel a mennyiségi adot. Ez a vevok és az eladdk dltal érzékelt 4r kii-
Ionbsége:
Pp = ps+t.

Egyensilyban ezen drak mellett egyezik a kereslet és a kindlat:
D(pp) = S(ps)-
Ebbdl:

D(pp) = 48—pp=48—ps—1=3-p5=3S(ps),

48 = 4-pi+r.
Azt is tudjuk, hogy az 6sszadémennyiség 240 real:
t-S(py) =t-3-ps =240,
azaz:
= 80
Py
Ezt behelyettesitve a kordbbi egyenletbe:
48 =4-ps+t,

80
48 =4-pi+ —,
ST s

(p5)* —12-p5+20=0,

124++/144 —80
ps= — = 6+4.
Két lehetséges megoldds is van:
80
pé =10, t=— =38,
Ps
illetve: %0
ps =2, =— =40
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b. Az éafat ugyanigy kell kiszamolni, az egyetlen kiilonbség, hogy az elején

Pp =ps+t
helyett
pp=ps-(1+7)

szerepel. De még jobb, ha észrevessziik, hogy ha bevezetjiikk a t = pg - 7 jelolést, akkor
visszakapjuk az eredeti egyenletrendszert. Ezért az el6z6 megoldasbdl megkapjuk az
ifitat = 157 szdmitdssal, igy:

8 t 40
T=—=—=80% vagy T = — = — =2000%.
ps 10 Ps 2

Vissza a feladathoz
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1. feladat: Az egyensiilyban csak a relativ drak szamitanak, legyen ezért mondjuk

pr=1

A Walras-torvény értelmében elég az elsd joszagra egyenlévé tenni a tilkeresletet
zérussal:
2t (17[7 0) =0.

Zeusz preferencidi C-D tipusuak, ezért egyensulyi kereslete:

y_ L 1x@j+pox5
2 1 ’

amibdl: {
Po = 3 (4—of).
A templomra vonatkoz6 aggregalt tilkereslet:

o1 f1x1+L(da—wi)x35
Zt(l7p0)_(2_w;)+4< 5(1 t) >_l_07

1

amibdl:

Vissza a feladathoz

2.feladat: Legyen a papir dra 1, a toltStoll dra egyensilyban — a feltevésiink szerint —
pontosan ugyanannyi. Ugyancsak egyensulyban a tilkereslet mindkét j6szdgbdl zérus.
A Walras-torvény miatt elég az egyik joszdgra szdmolni.
Giébor kereslete tollbol:

xG:ll*wf:&f.
2 2

Andor kereslete tollbol:

1%1
=02 *100 = 20.

Egyenstlyban ezek 6sszege egyenld a rendelkezésre 4116 készlettel:

G
w
- t20= of +0,
amibdl:
wf = 40.

Vissza a feladathoz



Megoldasok: Csere 239

3. feladat: Mivel egyforman fogyasztanak, és K. preferencidi C-D tipustak, mind a
ketten mind a két j6szagbdl fogyasztanak. Emiatt A.-ndl érvényesiil az érintési feltétel,
azaz:

100

2=p= (2 = =,

amibdl:
hy = 50.

a. Miutin K. preferencidi szimmetrikus C-D tipusiak, ezért keresleti fiiggvényé-

bél: |
mg  mg
SO0=hg==—=—
K 2 P) 4
ebbdl:
mg = 200,
fey: 1200
by = =—— =100=by.
K=57 A
Ebbdl:

my = 2% 5041100 = 200.

b. A Kkeresett kosdr tehat:

ha = hg =50,
ba = bg=100.

Vissza a feladathoz

4. feladat: Romeo jovedelme:
WR = l*a)/;Qera)Z’: 1%16+px*13,
brutté kereslete méregbdl:

2w, 21x16+px13
mp=G— =z,
3p 3 p

netté kereslete méregbdl:
m_ 21x164+px13

Z%:mewR—gf 13.
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Jdlia jovedelme:
wy =1%ok + po™ =1%59+ px2,

brutt kereslete méregbdl:

2wy 21%594px2

M3 T3 p ’
nett6 kereslete méregbdl:
21%x594px*2
F=my—of=>—"""-"-2
J J 3 p

Egyensilyban e két tilkereslet 6sszege sziikségképpen zérus:

211 1 21 2
21x16+px 3_13_’_7 *594+px2

2=0
3 P 3 ’

R+ =

amibdl:
p=10.

Vissza a feladathoz

5. feladat: Héra jovedelme (készletének értéke) 10p 4 12, ahol p a villim ara.
Egyensiilyban tehdt a méreg irdnti kereslete:

110p+12
=———=16
mH 2 1 b
amibdl:
p=2.
Osszesen

0" =07+ o =9+12=21
pohér mérgiik van, {gy egyensilyban Zeusz fogyasztdsa méregbdl:
mZ:a)’"—mH:ZI—lG:S.
Héra fogyasztdsa villambol:
12-10+12 g
Vy=————— =
H 2 D) )
igy Zeusz fogyasztdsa villambol:
vz=0"—vy = (8+10)—8: 10.

Miutdn Zeusz hasznossagi fiiggvénye tokéletes kiegészitési preferencidkat reprezental,
ezért optimélis védlasztasdban:
vz = amg.
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Ebbdl:
10=a-5,
ahonnan:
a=2.

Vissza a feladathoz

6. feladat: Az elsG fogyaszt6 készletpontja legyen (1,0), ezzel nem sértjiik az élta-
lanossdgot. Azt is feltehetjiik, hogy p, = 1.
Ezek utdn az els6 fogyaszté kereslete az x joszagbol:

2%14+1x0 2a
a— = —
Px Px

a masodik fogyasztd kereslete ugyanebbdl:

2x04+1x%1 a
qg— =

X1 = )

Xy =

Px Px

Egyenstlyban p, = 2, és a két kereslet 0sszege egyenld a rendelkezésre 4116 mennyi-
séggel:

amibdl:

Vissza a feladathoz

7. feladat: Tekintsiik el§szor a B fogyaszt6 dontését. Mivel hasznossagi fiiggvénye
szimmetrikus Cobb-Douglas-tipust, ezért kereslete a két j6szdgbdl minden (p, 1) ar-
vektor mellett:

115p+1
ap— L2220 oo
2 p
illetve: 1 15p+1%0
p *
=-"t 7 75
YB= 5 1 P

a. Egyensilyban ezért az A fogyasztd az X joszagbol
p=0"—xg=15-75=175

egységet fogyaszt, azaz fogyasztdsa mind a két j6szagbol pozitiv. Mivel preferencidi
tokéletesen helyettesitdk, ez csak akkor lehetséges, ha a k6zombosségi gorbéi mere-
dekségének abszoliit értéke megegyezik az drardnnyal, azaz:

a,ip
1=

1 b
amibdl:
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a=p.
b. Ha az A fogyaszté az Y joszagbol 85 egységet fogyaszt, akkor:
v = (@ —y4) =100 —85 = 15.
Osszevetve ezt az yp fentebb kiszdmitott értékével:
yp=17.5p =15,

amibdl:
p=2.

Vissza a feladathoz

8. feladat: Miutdn mind a két joszdagbdl kezdetben Gsszesen 1-1 egységnyi volt a
gazdasdgban, a kezdeti készletelosztds konnyen megalllapithato.

a.

w4 = (1 7wg;17wg) = (1-0.4;1-0.25) = (0.6;0.75).

b. Ebben a pontban Andrés haszna:
U (0fi0}) =0.6+0.75 = 0.45.
C. A Pareto-hatékony pontokban a két fogyasztd helyettesitési hatdrardnya meg-

egyezik. Andrds MRS-e:
VA
MRS (fa;va)

=
Bilinté: L
—vy
MRS ,VB) = = .
B (f5:v8) = 5 %5 7
Ezeket egyenl6vé téve, majd az egyik valtozot a masikbdl kifejezve:
YA Lo 1zwa
fa 2 1-fa’
fao= 2% A



Megoldasok: Csere 243

d. Ha Andrés haszna megegyezik a kezdeti készletében nyert haszndval, akkor

faxvy =045,
amibdl: 0.45
fa=—.
VA

Ezt visszahelyettesitve a Pareto-hatékony pontok egyenletébe kapjuk, hogy:

* VA _0.45
va+1 N VA

amibdl:
VA = 0.6.

Vissza a feladathoz

9. feladat: Ha a nektdr az drmérce, akkor dra:
nektdr __ 1.

Apollén jovedelme: o

my = pambroma cwp+1-5

a. Haegy adag ambroziaért két pohar nektart vehetek, akkor
pambrézia -2,
Mivel Apollén preferencidi o paraméterti Cobb—Douglas-tipusiak, ezért kereslete amb-
r6zidbol:
my 204 +1-5

a __ — —
XA = apambr(’)zia =a 2 =275,

amibdl .
w4 =—"—-25.
A a
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b. Hermész jovedelme:
my = pambrézia. 141-35,
kereslete ambr6zidbdl az 5 egyensilyi dr mellett:

I my 1514135

xpp (5) = 4 pambrozia 4 3 =2
Apollén kereslete:
. my 504415 5(¥—2~5>+1'5
XA (5) =a pambrézia =a 5 =a 5

Egyensilyban:

(25 -25)+1:5

X (5) 44 (5) =@ -

2.75

Ezt megoldva kapjuk, hogy:

Vissza a feladathoz
10. feladat:

a. Ha Bondell6 nem cserél, hasznossaga:
Up(16,1) = V16 +V1 =35,
mig ha cserél, akkor:
Up(16 —16,1+15) = Up(0,16) = V0O + V16 = 4.
Mivel Ug(16,1) > Up(0,16), nem éri meg cserélnie.
b. Ha Amir cserél:
Ua(13+7,15—8) = U4(20,7) =20+ 8 =27,
ha nem cserél akkor pedig:
Ux(13,15) =13 +15=28.

Mivel Uy (13,15) > U4(20,7), nem éri meg cserélnie.
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c. Nem az. Osszesen 13+ 16 =29 zsémle és 15+ 1 = 16 joghurt van. Ha ezt tigy
osztandnk el, hogy Amir készlete (20,12), Bondell6é pedig (9,4) legyen, akkor Amir
jobban jarna, Bondell6 pedig nem jdrna rosszabbul, mint a kezdeti (13,15), (16,1) el-
osztas mellett. Azaz ez Pareto-javitds lenne, tehat a javak kezdeti elosztdsa nem Pareto-
hatékony.

Azzal is érvelhetiink, hogy a kezdeti elosztds belsd pontja az Edgeworth-doboznak
(minden fogyaszténak van készlete minden joszagbol), viszont:

_1 —

IMRSA(x4,y4)] =

VB
|MRSp(xp,y)| = Vi

1
MRSy (13,15) =1 # 5 = |MRSs(16,1)]
Egyébként igy azt is be tudjuk ldtni, hogy bér a (20,12), (9,4) elosztds Pareto-javitdsa

a (13,15), (16,1) elosztasnak, de nem Pareto-hatékony, mert neki is lenne Pareto-
javitasa. Példdul az

o = (2.2 )= (22
AsYA) = 454 BsYB) = 474

elosztds. (Ami mar Pareto-hatékony.)
Vissza a feladathoz

11. feladat:

a. A kérdés az, hogy Pareto-hatékony elosztds-e az indul6készlet. Ha egy elosztds
Pareto-hatékony, nincs olyan mésik elosztds, amivel egyikiik sem jar rosszabbul €s leg-
alabb az egyikiik jobban jar. Rovid vdlasz:

Van ilyen, példdul az (x4,y4) = (9,9), (xz,y5) = (1,1), mert ekkor:

Ua(9,9) = 18 > 12 = U4 (10,2),

UB(171) =1>0= UB(078).

Hosszu valasz:
Hogy lassuk, van-e Pareto-javitds, el6szor dbrdzoljuk a kezdeti elosztist egy
Edgeworth-dobozban:
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Ya
A B
Tp
8

w

P )]

T4
A v
YB

B

1& V
YB

Balu kék szinl k6zombosségi gorbéje taldn szokatlanul néz ki, ez azért van, mert

bandnbdl egyaltalan nem jutott neki, és emiatt nulla a hasznossdga. A hasznossagszint-

je csak akkor ilyen alacsony, ha legaldbb az egyik j6szdgbdl nem kap. (Nézzik meg

a hasznossagfiiggvényét, barmilyen mds joszdgkosdrnak mdr pozitiv a hasznossdga.)

Akela piros szinl kozombdosségi gorbéje ennél mar joval egyszeriibb, a kezdeti elosztas
hasznossdga szdmadra:

Us(10,2) =10+2 = 12.

Azok a pontok, amelyek ugyanilyen hasznosak szdmdra, a

12 = Xxp+ya,

YA = 12—XA

egyenesen helyezkednek el.
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A jelenlegi dbrdzolds szerint Akela a kezdeti elosztdssal szemben preferdlja az azon
athalad6 piros kozombosségi gorbéjétdl jobbra felfelé elhelyezkedd joszdgkosarakat,
Balu pedig a kezdeti eloszldson dthaladé kék k6zombosségi gorbéjétsl balra lefelé elhe-
lyezkedd joszagkosarakat preferdlja a kezdeti elosztdssal szemben. Ennek a két halmaz-
nak vannak kozos elemei, ezeket a zold haromszog jeloli. Minden itt 1év§ jészdgkosarat

mindketten preferdlnak a kezdeti elosztassal szemben.

Ya
A

A V
Ys

A z6ld haromszog barmelyik kosara Pareto-javitds a kezdeti elosztashoz képest. Ez
nem azt jelenti, hogy a z6ld haromszog a Pareto-hatékony pontok halmaza. Példdul
a (10,2),(0,8) elosztidshoz képest Pareto-javitds a (9,3),(1,7) elosztds, de & maga
nem Pareto-hatékony, mivel még hozza képest is lehetséges Pareto-javitds, példaul a
(7,7),(3,3) elosztds.

b. A Pareto-hatékony pontokban, amennyiben az Edgeworth-doboz belsejében
vannak, a helyettesitési hatdrardnyok megegyeznek. Ha nem igy lenne, a két fogyasz-
t6 koziil az egyik relative tobbre értékelné az egyik joszdgot, mint a masik fogyasztd,
és igy tudndnak olyan cserét kotni, amivel mindketten jol jarnak. Az, hogy a helyette-
sitési hatdrardnyok egyenldek, azt jelenti, hogy egy Pareto-hatékony ponton athaladé
kozombosségi gorbék érintik egymast.
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»n<
bt

Ebbdl is ldtszik, hogy itt mar nincsenek olyan pontok, amelyek Akela k6zombosségi
g0rbéjétsl jobbra fel, Balu k6zombosségi gorbéjétdl balra le helyezkednek el. (Ezek
a pontok lennének a Pareto-javitdsok.) Ahhoz, hogy minden Pareto-hatékony pontot
megkapjunk, szdimoljuk ki, hogy mikor egyenl6ek a helyettesitési hatdrardnyok.

IMRS4(x4,y4)| = |MRSp(x5,YB)|

1 _ys
1 xg’
XB = yB-

Azaz a Pareto-hatékony pontok halmaza a B csticsbdl indul6 45 fokos egyenes.

Ya
A
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Ha esetleg a szokdsos (A cstcs szerinti) koordindta-rendszeriinkben is szeretnénk
felirni az egyenletet, akkor vegyiik figyelembe, hogy az Edgeworth-dobozban az 6ssz-
fogyasztas egyenls az 6sszkészlettel, igy:

XA +xp = (L)ffx-i-(l)jé7
XA +XxB = 10<|>07

XB = 10— XA -
Hasonldképpen:

YA+yB= wier}é,
ya+yp=2+38,

yg=10—ya4.
Ezeket felhaszndlva a Pareto-hatékony elosztdsokban az is igaz, hogy:

XB = YB,
IO—XA = 10—yA,

XA =YA-

Ez azt jelenti, hogy a Pareto-hatékony halmaza az A csicsbdl indulé 45 fokos egyenes.
Ez éltaldnosan nem igaz. Most azért alakult igy, mert a hasznossagfiiggvények szim-
metrikusak és az Edgeworth-doboz egy négyzet.

C. A szerz&dési gorbét olyan Pareto-hatékony pontok alkotjak, amelyeket mindkét
fogyaszté preferal az induldkészletéhez képest. Az induldkészlettel elérhetd hasznossa-
gok:

Ua(10,2) =10+2 =12, Up(0,8) =0-83=0.

Az el6z6 pontban lattuk, hogy a Pareto-hatékony allokécidk ((z,z), (10 —z,10 —z)) ti-
pust vektorok, ahol z € [0, 10]. Azokat a pontokat keressiik, amelyek egyikiiknek sem
adnak kisebb hasznossagot, mint amit az induldkészlettel érnek el, azaz:

Up(z2) =z+z=2-2>12,  Up(10—z,10—z) = (10—2z)> > 0.
Ebbél a kettSbol:

6 <z<10.
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A szerz6dési gorbén igy azok a Pareto-hatékony pontok lesznek rajta, ahol Akela leg-
aldbb 6, legfeljebb 10 egységet kap mindkét j6szdgbdl. (Balu igy nyilvédn legaldbb 0,
legfeljebb 4 egységet kap mindkét j6szagbdl.)

A w B

<<

>

A |

A z06ld vonal és a tiirkiz/vildgoskék vonal egyiitt a Pareto-hatékony pontok halmaza.
Pirossal Akeldnak, kékkel Balunak az indulékészleten dthalad6 k6zombosségi gorbéjét
jeloljiik. A tiirkiz vonal a szerz&dési gorbe.

d. Jeloljiik a versenyz8i egyensiilyi jészdgelosztdst (x},y%,x5,v5)-vel, és tegyiik
fel, hogy ezek mind pozitiv szdmok, vagyis mindkét fogyaszté szemszogébol belsd
pontban vagyunk. Ekkor a p* egyensilyi drardny mellett teljesiilnek az MRS-feltételek,

vagyis:
IMRSA (3. v0)1 = P,
1 = p
IMRSp(x,y5)| = p"
A .

X
*B
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azaz:
p* =1 és x5 =y}

B koltségvetési korlatjabol:
phxptyy = poh+ o),
l-xz+yp = 1-0+8.
Behelyettesitve a fenti x = yj Osszefiiggést is:

xp+xp = 8,

illetve: yp = x5 = 4.
Figyelembe véve, hogy mindkét j6szagbdl osszesen 10 egység van:

Xy =Yy =6.
A versenyz6i egyenstilyi allokécid és ar tehat:
((XIX’yZ)? (XEJE) ,P*) = ((676) ) (474) s 1)'

A w B

-

>

A v

e. Nincs, mivel az Pareto-javitds lenne, de a versenyzdi egyensiily Pareto-
hatékony.

Vissza a feladathoz
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12. feladat:

a. A Pareto-hatékony pontokban, amennyiben az Edgeworth-doboz belsejében
vannak, a helyettesitési hatdrardnyok megegyeznek:

|MRS4(xa,y4)| = |MRSp(xp,yB)| -

Esetiinkben:
aUAsxA,yA) QUR(gxg.yB)
— XA _ XB _
|MRSA(xA7YA)| = UsGiavn) = OUs(xsys) |MRSB(x37yB)|:
8yA 3}'8

3

VA VB’

VXB = 3 VXA,
xg = 9-xa.

Azaz Barrndl kilencszer annyi kdrtya lesz, mint Anthorndl. A szdveg szerint dsszesen
40 kartyajuk van, azaz:

XA+xp = (Di+a));g,

xa+xp = 20420.

Felhaszndlva a helyettesitési hatarratdk egyenl6ségébdl kapott informdaciot:

x4a+9-x4 = 20+20,
10-x4 = 40,
XA = 4-7
Xp = 9 c XA = 36.

(Igazabodl felesleges mindkét koordinatat leirni, mert x4 meghatirozza xp-t is: xp =
40 — x4). Ez az Edgeworth-dobozban egy fiiggbleges egyenes. Még azon Pareto-
hatékony pontokat is meg kell hatdrozni, amelyek esetleg nem a doboz belsejében van-
nak. Ezekben a pontokban a két gyerek helyettesitési hatdraranya nem lesz egyenld.
Kolcsonosen elényos csere csak azért nem johet 1étre, mert valamelyikdjiikknek mar
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nincs abbdl a j0szabdl, amit relative kevesebbre tart, mint a méasik. Az x4y =4, xp = 36
esetet mar megnéztiik (van is két pont az egyenesen, ami a dobozban van, de nem a
doboz belsejében: ha y4 = 0, illetve ha yp = 0), vizsgaljuk most az x4 < 4,xp > 36
esetet! Ekkor:

1 1 3
MRSs(xa,y4)| = ——= > 5 > —= = |MRSp(xp,y8)|,
| (xa,y4)] N AN \ (x8,YB)]
azaz a doboznak ebben a részében Anthor relative tobbre értékeli az x jészdgot (Chim-

pokomon kartydkat), mint Barr. Egy pont akkor Pareto-hatékony, ha Anthornak mar
nincs az y j6szagbdl (cukorkdbdl), mert ha lenne, azt elcserélné Barr-ral. Igy az

x4 <4, y4=0

pontok (ekkor xp > 36,yp = 20) is részei a Pareto-hatékony pontok halmazédnak. Ha-
sonlo logikdval beldthato, hogy az

xq4 >4, y4 =20
pontok is Pareto-hatékonyak. A Pareto-hatékony pontok halmaza teh4t:

A B
L

>

A v

b. VersenyzG6i egyensilyban olyan az drardny, hogy a fogyasztok dltal keresett
Osszmennyiség (optimdlis fogyasztdsaik Osszege) épp megegyezik az dltaluk kindlt
o0sszmennyiséggel (készleteik 6sszege). Az optimdlis fogyasztast (feltéve, hogy az bel-
s ponti) ebben az esetben az MRS-feltételbdl kapjuk:

|MRSA(XA7yA)‘ =D,

=p,

_
El

= XA.

"BN‘ —_
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fgy az A fogyaszt6 x keresleti fiiggvénye x4 (p) = 1/p>. Hasonldképpen:

|MRSp(xg,y8)| = p.

3
e :p7
VXB
9
—5 = XB,
[72

vagyis a B fogyaszt6 x keresleti fiiggvénye xp(p) =9/ p?. Azt az drardnyt keressiik, ami

mellett a kereslet egyenl a kindlattal:

—

xa(p")+xp(p*) = o)+ op,
1 9
+ = 20420,
(P2 (p*)?
10
2 40,
(r*)
1
P* = 7
Ebbdl az egyensulyi keresleteket is megkapjuk:
1 9
xa(P) =5 =4 xp(p") = 5 =36.
(P*)? (p*)?

Mivel a cserék fix drardny mellett torténtek, a koltségvetési korldtbél meg tudjuk mon-
dani ya (p*)-t és yp(p*)-tis:!

prxa(p’)+yalp’) = poj+oy,
1 4+ya(p") = 1 20410
5 4nl) = 5 ,
yalp*) = 18

Barr koltségvetési korldtjab6l megkapjuk yp(p*) = 2-t is. Tényleg minden belsd pont
volt, jogosan haszndltuk az MRS-feltételeket. A versenyzGi egyenstlyi allokéci6 és ar:

(3053 ") = ((4.19).36.2). )

'Egyébként ki lehetne ezeket is szamolni a bonyolult keresleti fiiggvényiikbél, de minek.
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(Ezt nem kell pont ilyen formdban télalni, elég, ha az 6sszes adat szerepel.)

Vissza a feladathoz
13. feladat:

a. A Pareto-hatékony pontokban, amennyiben az Edgeworth-doboz belsejében
vannak, a helyettesitési hatdrardnyok megegyeznek:

|MRSA(xa,y4)| = IMRSg(xp,yB)|,

sV,
VXA
4
YA = 9 *XA-
E pontok halmaza:
YA
4 B
Ip
LA
A \
YB

Esetleg felttinhetett, hogy a jobb felsd sarok nem eleme a halmaznak. Pedig a jobb
fels6 sarokban minden j6szdg az A fogyasztéé. Ez azt jelenti, hogy nincs olyan elosztds,
ahol nem jar rosszabbul, mint a jobb fels6 sarok éltal képviselt elosztdsban. Azaz, ha
minden j0szdg az A fogyaszt6é, nem lehet Pareto-javitast végrehajtani, azaz egy ilyen
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elosztds Pareto-hatékony. Ez azt jelenti, hogy itt lesznek olyan Pareto-hatékony pontok
is, amelyek nem belsd pontjai az Edgeworth-doboznak, hanem valahol a szélén helyez-
kednek el. Tulajdonképpen nem nehéz megtaldlni ezeket a pontokat, ,,logikus”, hogy a
mar megkapott egyenest kell csak 0sszekotniink a jobb fels6 sarokkal.
Ya
4 B

Tp -4

LA

A v
YB

Ezen az 0sszekotd szakaszon taldlhat6 pontok azért lesznek Pareto-hatékonyak, mert
bar az A fogyaszté relative hasznossabbnak tartja az x jészdgot, mint a B fogyasztd,
mar a gazdasag Osszes x joszaga néla van, ezért nem tudnak kdlcsondsen elényos cserét
kotni.
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B <

(160, 120)

LA

A
8

Ezen a rajzon a (160,120),(0,40) elosztds példdjan dbrazoljuk, hogy azok az el-
osztdsok, amelyeket mindketten preferdlnak (A kozombosségi gorbéjétdl jobbra fel, B
kozombosségi gorbéjétdl balra le elhelyezkedd pontok), mar kiviil esnek az Edgeworth-

dobozon. A halmazt leir6 egyenlet:

4
YA = 9 x4, haxy <160,
640
VA [T’ 160} , ha x4 =160.

b. A feladat szovege szerint a szerz6dési gorbén csak belsd pontok helyezkednek
el (a gorbe a (36, 16) és (54,24) pontok kozti szakasz). Mivel a szerz6dési gorbén 16vE
pontok Pareto-hatékonyak, itt teljesiil az

4

= —-X
YA 9 A

sz oz

egyenléség. A szerz6dési gorbén 1€vs pontok individudlisan raciondlisak, azaz ha
(x4,ya) rajta van a szerz6dési gorbén, akkor:

U(XA,yA) ZU((DE,(DA), U(XB,YB) ZU(O)JIC&HO))})

A gorbe hatdrai azok a pontok lesznek, ahol Arkagyij vagy Borisz szdméra épphogy
elfogadhaté a csere. A (36,16) pontban Arkagyij mindenbdl kevesebbet kap, mint az
(54,24) pontban, igy ez lesz a szdmara k6zo6mbos az induldkészletponttal. (Ha (54,24)
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k6zombos lenne neki az indul6készletponttal, akkor (36, 16) méar nem lenne szdméra in-
dividudlisan racionalis.) Ebbdl az okbdl az Arkagyij koordindta-rendszerében (54,24)-
tal jelolt pont Borisz szdmadra lesz k6zombos az induldkészlettel. Borisz fogyasztdsa itt
(106, 136), igy:

U(wp,0y) = U(106,136),
2-op+wy = 2-106+136,
2-0p+0y = 348,

[rjuk ezt vissza Arkagyij koordinita-rendszerébe. Mivel mind x, mind y j6szagbdl
osszesen 160 van, ezért:

2-wp+wy = 348,
2-(160—w}) +160— @), = 348,
132-2-0f = o).
Felhaszndlva, hogy Arkagyij szdmdra k6z6mbds az indulékészlet és a (36, 16) pont, azt
kapjuk hogy:
U(oy, o)) = U(36,16),
3y 04+, = 3-V36+./16,

3 /ooy, = 22

Felhaszndlva a 132 -2 - w) = wﬁ egyenlGséget:

3. ok +/132-2- 0% = 22,
J132-2-0% = 22-3-\ /w3,

132-2-@) = 484-132-,/0} +9 @},
110§ —132-\/o} +352 = 0,

wf—12-\ /@i +32 = 0.
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Ezt mdsodfoki egyenletként megoldva (tekintsiik /@) -t a-nak, és @ -t o -nek):

oy =4 vagy oy =8,

oy =16 vagy o} =64.
De ha ellendrziink, észrevessziik, hogy a masodik megoldds nem j6. Akkor lopakodott
be, amikor 22 — 3 - | /@) -t négyzetre emeltiik, mert —22 =22, Vagyis az indul6készle-
tek:
(0}, @) = (16,100), (wh, o) = (144,60).

c. Ha Borisz készlete (70,120), akkor Arkagyij készlete (90,40). Mivel
40 = % -90, ez rajta lesz a Pareto-hatékony pontok halmazin. Ez azt jelenti, hogy
ilyen készlet mellett nem tudnak kolcsonosen elényos cserét kotni. S6t barmely egyéb
Pareto-hatékony pontban valamelyiké&jiiknek rosszabb lenne. Igy az egyetlen individu-
alisan raciondlis Pareto-hatékony elosztds maga az induldkészlet.

Vissza a feladathoz
14. feladat:

a. Belfegor hasznossigfiiggvénye:
Up(x,y8) = X5 Y-
A jovedelem most nem pénzben, hanem készletben van megadva. Belfegor készlete:
(@, @) =(0,9).
A p arardny mellett Belfegor készletének értéke:

mp=p-0+9=09.
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A Cobb-Douglas-tulajdonsdg alapjan Belfegor keresleti fiiggvényei:

1 mp
xg(p) = 5‘77
19
XB(p) = §;7
1
XB(p) = 3;7
2 mp
)’B(P) = §T7
2 9
}’B(P) = g?
yg(p) = 6.

Mivel Belfegorndl kezdetben 9 csomag sz6l6cukor van, és ebbdl a fenti szamitas alapjan
barmilyen p mellett épp 6 egységet szeretne elfogyasztani, 3 csomag cukrot cserélne
Aquinasszal. Ezért egyébként 3 /p liter vizet kap.

2oz

b. Az el6z6 ponthoz hasonldéan fogunk eljarni. Aquinas készlete:
(@4, @) = (6,0).

Ennek értéke:
my=p- -4+, =p-6.

Aquinas hasznossdgfiiggvénye:

Ua(X4,Y4) = X3 - Ya,
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igy a Cobb—Douglas-tulajdonsag alapjan a keresleti fiiggvényei:

- 2 ma
XA([)) - 3 ) )
2 p-6
xalp) = 3 77
xA(P) = 4
1 my
yA(P) - §T7
1
alp) = 306
yalp) = 2-p.

Aquinas viz irdnti kereslete fiiggetlen az drardnytdl, minden p mellett 4 liter vizet fog
fogyasztani, a maradék 6 —4 = 2 litert elcseréli Belfegorral sz6l6cukorra.

c. Azeddigiek alapjan, ha p = 3, akkor:

1
xA(3)+xB(3) = 3'§ +4=5,

ya(3) +yp(3)=2-3+6=12.
Ekkor vizbdl (x) tulkinalat, cukorbdl tilkereslet van, mivel el6bbibdl Gsszesen 6, utéb-

bibdl Osszesen csak 9 egység dll rendelkezésre. Vagyis ez nem egyensily. De vajon nd
vagy csokken vizb6l a tilkindlat, ha a viz olcsébb lesz...? (Ldsd a kovetkezd pontban.)

d. Hap =2, akkor:

1
xa(2) +ap(2) =3 5 +4=55,

yA(2)+yB(2) =2-24+6=10.

A vizkinalat még mindig meghaladja a vizkeresletet, de most mar csak f¢él literrel. (Az
el6z6 pontban egy liter volt a tilkindlat mennyisége.)
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e. Azegyensilyi p* drarany mellett a kereslet megegyezik a kindlattal, vagyis:

xa(p*)+xp(p*) =6,
1

3. — +4=6,
p

3/2=p".

A Walras-tdrvény szerint ekkor a mésik j6szag (esetiinkben a cukor) piacén is egyen-
suly van.

Vissza a feladathoz

15. feladat:

a. Ezt 1ényegében mar megcsindltuk ebben a fejezetben, a 13. feladatban. A
Pareto-hatékony pontokban, amennyiben az Edgeworth-doboz belsejében vannak, a he-
lyettesitési hatdrardnyok megegyeznek:

|MRSA(xa,y4)| = |MRSg(xp,yB)|,

3V,
Vxa
4
)’A:§'XA~

E pontok halmaza:
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B <

LA

A

he

Esetleg felttinhetett, hogy a jobb felsd sarok nem eleme a halmaznak. Pedig a jobb
felsd sarokban minden jészag az A fogyasztéé. Ez azt jelenti, hogy nincs olyan elosztas,
ahol nem jdr rosszabbul, mint a jobb felsd sarok éltal képviselt elosztdsban. Azaz, ha
minden joszag az A fogyaszt6é, nem lehet Pareto-javitdst végrehajtani, azaz egy ilyen
elosztds Pareto-hatékony. Ez azt jelenti, hogy itt lesznek olyan Pareto-hatékony pontok
is, amelyek nem bels pontjai az Edgeworth-doboznak, hanem valahol a szélén helyez-
kednek el. Tulajdonképpen nem nehéz megtaldlni ezeket a pontokat, ,,logikus”, hogy a
mar megkapott egyenest kell csak 9sszekotniink a jobb felsé sarokkal.
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B <&

LA

A v
YB

Ezen az 0sszekotd szakaszon taldlhat6 pontok azért lesznek Pareto-hatékonyak, mert
bar az A fogyaszté relative hasznosabbnak tartja az x joszagot, mint a B fogyasztd, mar
a gazdasdg Osszes x joszdga ndla van, ezért nem tudnak kolcsondsen elényds cserét
kotni.

<
_

(40, 30)

LA

A

\J
YB

Ezen a rajzon a (40,30), (0, 10) elosztds példdjan dbrézoljuk, hogy azok az elosz-
tasok, amelyeket mindketten preferdlnak, melyek az A piros k6zombosségi gorbéjétsl
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jobbra fel, a B kék kozombosségi gorbéjétdl balra le helyezkednek el, mar kiviil esnek
az Edgeworth-dobozon.

b. Minden versenyzsi egyensulyi elosztds Pareto-hatékony. Az olyan Pareto-
hatékony pontok, ahol x4 = 27, bels6 pontok. Ezekre a pontokra teljesiil az

4
YA = 9 * XA
egyenlbség, igy
4

A (27,12),(13,28) elosztés tényleg tartozhat versenyz6i egyensiilyhoz, mert:

Vi 12
MRS 4 (x5, yh = 3. =3. =2
| A(xAvyA)l \/)a 27 P
* * 2
|MRSp(xp,yp)| = 1 2,

azaz p* =2 drardny mellett ezek egyénileg is optimdlis fogyasztdsok.
Legnagyobb banatunkra a kezdeti készleteket nem ismertiik meg, de szerencsére ez
nem is volt kérdés.

Vissza a feladathoz



Ez a példatdr a Budapesti CORVINUS Egye-
temen a Mikrookonémia |. ciml tdargy okta-
tadsa sordn hasznadlt feladatokbdél ad vdlo-
gatdst. Kulonbozik az dltaldaban kozreadott
feladatgyljteményektdl, hiszen kifejezetten
torekedtunk arra, hogy lehetéleg csak olyan

feladatokat tartalmazzon, amelyekhez nem
elég a tananyag képleteinek ismerete, ha-
nem Kicsit komolyabban ,el kell gondolkozni
rajtuk”. Ugy véljiik ugyanis, hogy a tananyag
megértéséhez nem elegendd annak egyszerd
ismerete, hanem azt alkalmazni is tudni kell.
Feladataink ilyen , alkalmazdsok”.
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